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'Mk tmosphaeram terrestrem, radios solares resse-
■*- ctendo, creperam illam atque debilem lucem
mane ante ortum sidis & vesperi post occasiim i-
psius peiTpicuam, quam crepusculum nominamus,
producere, Catis est cognitum. Postquam videlicet
Tellus motu diurno nos e conspectu solis subduxit,
sublimior afr nobis adhuc a sole illustratus manet.
sed magis raagisque descendente sole, minus_ con-
tinuo illustratur aer. Pariter mane sol paullatim
Atmosphaeram illuminare incipit, coelique faciem
undique minutatim lucidam usque ad ortum ipsius
reddit. successive kaqne crescit & decrescit crepu-
scuiura, & a qualitate aeris, ejusque vicissitudirsibus
pendet; quarnobrem momentum initii atque sinis
ip/ius dissicile admodum' est determinatu. Quum
autem ex observationibns liqueat, stellas minoras
oculo inarmato perui posse eo momento, quo sol
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decimum octavum infra horizontem attigerit gra-
sstim, Astsodomi adsumscrQnt, limites -crepusculo-
rum ita esso determinandos, ut portio arcus diurni,
quam sol a momento ortus vel occasus absolverit,
donec ad almicantarat is° infra horizontem descen-
derit, crepusculum metiatur. Unde patet, duratio-
nem ipsius & a motu solis in ecliptica & a diver-
sa locorum Latitudine quoque & quidem maxime
pendere. Quo enim propius solis supra horizontem
ortus, vel infra ipsura occasus, ad motum horizonti
perpendicularem accesserit, eo citius sol ascendat
.descendatve, necesse-est, unde crepusculum brevius;
quo autem obliquior motus solis orientis ve! occi-
.dentis vectus horizontem fuerit, eo lentiores solis

horizonte dissamia mutationes subibit unde cre-
puscuimn longius evadit. Variante igitur declina-
tione solis atque elevatione Poli, variat quoque
.erepn£cv>h>m: specimen ideo Academicum edituri,
ssnrationem crepusculi nobis ita invBstigandam pro-
posuimus, ut tradita generali Problematis solutione,
specialem ipsius applicationem, asiumta Latitudine
sio." -s, pro quovis dimidio declinationis gradu
exhibeamus, unde crepusculum pro quovis die sa-
cili negotio haberi pocest.

mu,.;
__

k

Est vero directa solutio Problematis nosiri in-
ventu haud dissicilis. sit nempe ZP arcus meri i
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diani

,
Z Zenissi, P Polus, HR. horizon verus, si

locus . solis in horizonte fuerit A, jungantur puncta
Asi Z arcu AZ , ductoque arcu circuli maximi
ZB ita, ut aequalis siat iq8°, & productus secet ar-
cum diurnum DB per A transientem in B, junctis-
que punctis A s P, B & /J

, arcubus circulorum ma-
ximorum AP & BP habebitur in A ZAP, posito
sinu toto == 1 (Elem ir. Trigon. sphaer. )

, rrn „ sZsmi CAZ*4P-ZP}sin \(AZ*ZP-AP)smi zpj~ r
—

■

&inA ZPB ■
sin iZPB -

Z'sn7WBZ*BP- Zi }
) sin ( liZPZP~RP)

sin ZP sin BP.
Lx quibus itaque innotescunt anguli ZPA & ZPB,

a deoque etiam > APB-ZPB-ZPA , qui quidem ia
tempus conversus, dabit crepusculum quaesitum.

Exempt, 7, In Latitudine sio0 27'. 7". si pro die
3 Aprilis anni currentis declinatio solis Borealis in
momento occasiis fuerit 5

0

_

217crepusculum ve»
spertinum pro eodem die lequenti calculo invesiigatur:
ZP= 2Q.° 32'. 77" Log sin AZ+AP-ZP=i,9799110

i

AP-PB- 84?$7'45" L°g sin M*ZP AP-1,4731352
X

AZ - oo° — Log sin ZP =0,3030180
= jo$a

— log sin AP = 0,0016812
2Log sini ZPA-1A613434
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AZ* AP-ZP=72°. 42.23". Log isinZPA-1,8008727
AZ^ZP-AP-170.17'. 33"
BZ * BP-ZP = 8P’ 42 ’

BZ+ZP-BP =26*. 17.33"
\ZPA- 49

0
. 28 2Z

ZPA - 98° 36'. 4sT
iZPB-700.30. Log sinBZ*RP-ZP-1,9934349

2

ZPB-141 46.49". 881 Log sin RZ*ZP- RP -1,6463670
2

— Log sinZP 0,3070180
— Log sin B P == 0.0016812
2 Logsin i ZPB = 1,030301 1

Log sin i ZPB=1,9732303
Datis vero jam angulis ZPAsl ZPB , ipsorum quo-
que dabitur disserentia seu angulus APB-42^.44. 1'. 88>
qui in tempus convectus secundum rationem 360°:24*,
exhibet crepusculum vespertinum quaesitum 2k

. 50'.
56 12.

Eximpl. 2. Eodem loco & anno exsistente de-
clinatione solis Australi m momento ortus ipsius
die 7 Octobris 5

0.14.33",' crepusculum matutinum
iic computatur.;
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ZP - 2p°. 32.53 Log sin AZ* AP-ZP =/,p£o 1566
} i

AP-PB-P50.14.32" Log sinAZ*ZP- AP= 1.32^65
2

/'iZ-QO *
— Zg£ is» Z/J

= 0,3050180
BZ-1080 — Zo£ >sV« AP ~ 0,0018203

AZ+ AP- ZP-55L50.45",5, 2Log sin -i ZPA-i,6222pi4
2

//Z* ZP-AP- 120
.p 10",5 Log sini ZPA-i^HHs?

BZ + BP-ZP = 86°50.4p ,5
BZ * ZP- BP~2i\ p. 10 ,5

a" “

i ZPA-400
. 20. s4\I Log sinB Z*BP~-ZPzi,ppp$422

ZPA=8o°. 41.8",2 Zog sin BZ*ZP-BP =7,5553355
izPB -s8°55,-.5s — Log sin ZP- 0,3050180
ZPB-ns.51 54 —Log sin BP -0,001820?

2 Log sin l ZPB-1,8655162
Log sin Z v * -1532-581

X

Unde itaque lnnotescit> APB-35^.10. 4s"3’ e0 *

dem modo, quo in exemplo antecedenti in tempus
conyersus dabit crepusculum matutinum 3h

. 58- 43*
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Quamvis crepusculum secundum methodum

in 5* praecedenti allatam investigavi possir, ope
tamen formularum Trigonometricarura algtssiraica
splius investigatio mulco sisi concinnior, sVlanesste
igitur eonltructiosie figura; eadem, si declinatio
solis stierit dy l Mtiriuso Loci p\ arcus MK - /<?“=?

a, >ZPA~ y & >JPB~j, erit AP-=■ PB* yo t
d, ZiJ ~cj(r-p. y ZA-ycC, Ztt- saP* a & ~>ZPB-
y+ y. in triangulo vero ZPA habebitur ({viem,
'\ 'rig. spha?r.) Coj AZ- Coj ZPA sin ZP sin AP *

Cus ZP Cos AP, &in AZPB, CosBZ-Cos ZPB
sin ZPsinBP*CosZP OABl\ st-n Cnsy Cosp Cosd ±

sin p sin d- e (i) & Cos u = Cojy-t ij Cosp Cosd +

sin p sin d (n). subducendo vero aequationem (i)
ab aqu. (n) eruitur Coj - (CoJ y* iJ-Ccsy)
Cosp Cosd & facta debita reductione - sin a-(CojsPs-
Cosy) Cojp Cosd, unde CoJ&*y)~ Co/y • ——-7^(111).
Quumque dividendo aequat. (1) per Cosp Lojd, sit
Qvjy = * tgp tg dy valor ipsius y est datus & hinc
facillime determinatur y+ y & y ope aeon, (ni),
qui crepusculura exhibet. Quo autem anguiusctlle
Logarithmorum ope ex aquar, sili) inveniri queat,
sta tuatur in casu, quo Cosy positivus fuerit, atque
„ ,

sin a ,r. , sisi a . rCoC> CqjsCosU vei sm* <siu~p' qno ln casu V**/
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<yo°, )'! H
r

a s'in V-> unde facta substitu-y Co/y tojp Loja
tione Cos(y*y)~ CbsyCos(p x

. si vero fuerit Cosy~
sin & ,0. . sisi o.
— «, vel sind-~~-— , enty *//:=!?o0,equa3equa-
%o-Jp Lojd sin s ' J/ > 1

-tione, cognito y,j facillime determinatur. Quum
s~> r sisi Cl iov i sisi dr. q

autem vel sto * ij>90 ,

ponatur ~ Vi eritque- CoJ(y

£°1~——Exsistente denique Cojy negativo, sup-
CoJp uoj d

P°natur |/7cyjnsd"tsr’ eruitur9ue “a de-

bita reductione Cosy*ij = --~~~

Lu/$z

Exmpl. si resiimsinrur eadem data, quae ia
exemplo 1. praec, attulimus, crepusculum secundum
methodum jam allatam sequenti modo investigatur.
'd=s.2.js
p = 6o°. 27-7"
a = is°
y -98 • 6^' 48 •>

7*9 = 141°;
44.2

Log tg p = 6124.65085
Log tg d - 2,9452616
Log Cosy -1,1917701
Log sin a = 1,4899824

— J.ogCos8-0,5070180
— Log CoJ d = 0,0016811
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— Log CoJy ~ 0,8082299
Log Ig (p* = 0,6069114
Log Cosy = 1,njigrnr

- 0,3028366
Log Cos(y*y-)= 1,8946'264

Dato itaque y, crepusculurn eodem modo quo supra
indicavimus habetur.

schol. i. In casu quo sol ig gradus infra hori-
zonte m non percurrit, vel si ipsius locus exacte
i8a fuerit, crepusculurn per totam noctem du-
rare, perspicuutn est. Accidit vero hoc in Latii,
tussin ubi declinatio solis Borealis
li . 32. exceslerit. In tabula igitur apposita ,valores y & y continente, crepusculum tantummodo
pro declinatione solis Bor. u° 30, quam circa diem
21 mensis Aprilis obtinet, calculavimus* Kara ab
eo tempore crescit & decrescit declinatio solis Bo-
realis Juccessive , ita tamen ut sempVr sit major
ii°.30, donec circa diem 23 mensis Augusti hancipsam itei um habet magnitudinem. Diminuitur vero
posthac declinatio solis Borealis eodem modo, quo
antea crevit, quamobrem Jurationes crepusculorumeaedem sunt.
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RboL 2, Ut vero pateat usus tabulae allatae,
quaeratur exempli grati {i crepusculum Vespertinum
pim die 9 Me e sis Novembris hujus Anni, exsistence
dotssinatJone sciis Aullraii in momento . occasus
js}°. Io tabula habetur crepusculum pro dec.l»
\or.30\2K36\s' & iro deel. n": Inse-
Kmdo igitur .30 ('disserentia inter declinationes in
tabula): (disserentia inter i6°.go &
/, 4' disserentia inter crepuseula pro i6°. 30' & is ):
$1", 9 (disserentia inter crepuseula pro 160 30 &

s/ijv addatur, quoniam e tabula crepu-
seuia crescere animadvertimus, 31", p, crepusculo
2K36.?" pro i6n.3o\ eruitur 2K3&. 38'9, seu ere-.pusculutn vespertmiisn quaesitum. si vero decre-sccas fuerit crepusculum, disserentia inventa ause.
renda est. .

.

’

■ ■ ’

schol. 3. Yflorem angsili y, arctum semidiarnnm
exhibentem attulimus, quoniam crepusculum illo
Inccguko investigari nequit, & praeterea ortus
solis arqsie dccasus ejus ope facillime determinatur.si videlicet momento sulminationis solis addatur,
exhibet oecasuno, sin autem auseratur, ortum. Neces-se tarnen est, ut ex Lphemeridibus depromatur decli-
»acio solis pro occasu vel ortu, & e tabula, eodem
pl s t>e modo, quo schol. s. indicavimus, investige-
tor angulus y huic momento resppndens, qui deni-
que ope formularum pro invenienda refractioneAstronomica i ossigat ur.
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s- 4-

«, Quod ad problema de inveniendo crepuscisso
minimo attinet, sequens illud resolvendi siraplicissi-
mia nobis videtur methodus. Demonsirandum enim
primo est, angulos positionis Z/JP & ZBP vel ut a
quibusdam nuncupantur parallacticos, in casu, quo
crepusoulum ell minimum , aequales esse, & deinde
quaerenda est declinatio solis, exsistentibus his an-
gulis aequalibus. Concipiatur igitur arcus MJV infinite
proximus ipsi AB, atque sit NB portio arcus horizon,-
ti paralleli, erit, exsistente >APB minimo, AB-MN,
Quumqne praeterea quam proxime aequales sunt
arcus t)o & MN, atque MN ipsi AB parallelus, se-
quitur, ut assami possit AD-oB & AM- NB. AE-
qualia igitur sunt triangula DMA & BoN , adeoque
etiam angulus DAM- ang. oBN. Est autem >ZAH-
9°° ->PAD, unde, sublato communi > AAD, habe-
bitur >PAZ => DAM. Pariter angulus ZBN~(jo°~
>PBA, quamobrem, si communis > ZBA auseratur,
erit >PBZ ~>oBNi aeque hinc (equitur, ut sit -

-

>PBZ, in casu quo >APB minimus est. sumatur
praeterea sB - 25= BKs i$°, atque A AZP--.
&PBE, unde ZP-Ps & demisso arcu P r normali
ipsi ZBy hab bitur ZL=sL=p°. In PB rectan-
gulo erit Coj PB = CoJ LB Co/LP & in A LPs etiam
rectangulo c qs Ps = CosLP Cos Lsy unde eruitur
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CosBP CossP , r nr* CossPCosLBmiylsar atque hinc CosB^~~wsr~*
CoJ %P .An srsZp Tg Ls. Patet autem valorenrCos ss J

ipsms BP negativum esie debere, quoniam arcus
1 B>90", unde sequitur, ut declinatio solis Australis
sit, ubi crepusculum-minimum -siierit, Pro Latitudi-
ne igitur 6d*.2s.s' habebitur ope formulae allatae
declinatio solis Australis in c*asu crepuscull minimi
2°. n, unde secundum formulam §. 3. eruitur
crepusculUm minimum 2/. quod et am a ta-
bula supra allata deducere possumus. Ex Epheme-
ridibus vero solem hanc ipsam declinationem habere
consiat circa diem I. mensis Martii & d :em I, mensis
Octobris, ita ut quovis anno bis crepusculum sit
minimum.


