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§ I

\/ ix uvlla in univerfa Geometria practica occurrit

‘ operatio wmajorem poftulans exadtitudinem,
quam, que in aquaductionibus precfertim fumme ne-
ceflaria eft, ars fic dicta libellandi, cujus ope detegi-
tur, an & guantum duorum Iocorum a fe invicem
diftantium onus altero elevatior fit. - Libellationes ve-
ro inprimis longiores, exquifitifima utcunque ratione
inftitutze, duplici femper egent correctione, una pro-
pter curvaturam, quam in atmospheera nofira fubeunt
radii luminis, altera ob convexitatem ipfius fuperfi-
ciei terreftris; quae quidem correftiones, ut diverfis
nituntur principiis, ita figillatim de utraque disquire-
re . convenientiffimum videtur. Harum pofteriorem
praefenti Specimine Academico breviter examinare
conftituimus, regulas inveftigaturi, fecundum quasin
arte libellandi commodiflime computari queat effetus
varize (pro diverfa tam latitudine quam direétione)
curvaturze fuperficiei, pofita figura teliuris ellipfoidi-
ca verfus polos compresfa, guam ut ver! fimillimam
hic adfumimus hypothefin. In brevioribus quidem h-
bellationibus hac correétio convexitatis ut & refra-

étio=
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{tionis plerumque contemni'poteft; quam ob cavsfam
etinm ad Lias corredtiones evitandas; quoties per lon-
giores tractus libellatio extendenda fit, a- quibusdam
commendetur, majorem quamyvis diftantiam in mino=
res. portiones. partiri & f{ingulas harom feorfim libels -
lare. . Praeterquam vero quod moleftee {int operatio=
nes adeo multiplicatee, minores etjam errores ex in-
dole inftrumentorum & ex modo haec traftandi pro-
deuntes atque vix- evitabiles, per hanc repetitionem
ita cumulantur, ut maximam fzepiflime pariant incer-
titudinem, l\iec femper occalio datur, libellationes,
quod quidem maxime commendandum foret, ex utro-
que termino fecundum direftiones oppofitas repetere.

N

Primo difpiciendum nobis eft, qua ratione in ar-

te libellandi inveniatur effectus convexitatis fuperfi-
ciei, pofita figura telluris perfecte fphacrica. Si igitur
in qn avis Op@l’dthl’lu libellatoria (it v diftantia inter lo-
cum ex quo, & terminum verfus quem fit colhneaho,
atque: huic diftantize competens correftio convexita=
tis. feu horizontis apparentis fupra verum elevatio
dicatur x3 ex data v & cognita telluris femidiametro
— r inveftiganda erit x. Hic vero, duo.occurrunt ca-
fus, prout diftantia illa'v fecnndum horizontem aut ves
rum aut apparentem ‘meoforata detur. ‘In utroque
cafu ut exafta obtineatur x; querenda-eft primum
amplitudo arcus circuli maximi fpbaree pro data v,
quae amplitudo dicatur 2. In Cafu 1, quo v def‘gnat
Az diftan-
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diftantiam [ecundum horizontem verum feu immedia-
te in ipfa telluris faperficie, inaequalitatibus quotquot
adfuerint correftis, menfuratam, patet v eflfe ipfum ar-
eum radio = » defcriptum, adeoque -quum in feru-
pulis fecundis defideretur z, (defignante /V numerum
minutorum fecundorum’, quee continet arcus circuli

tradio eequalis' fea [V = 206264, 8.) erit 2 — J:f”. In

Cafu 11, quo diftantia v fomitur in plano borizontis

apparentis, ficut fieri folet quando © per menfuratio-

nem trigonometricam determinatur, erit £g 3 = = 'po*
. 7

fito Sinu toto = 1. Inventa itaque amplitudine 2, in

utroqne cafu computari poteft x fecundum utramvis
harom formularum:

D) o = 9—3-%‘7;;%2) vel B). x = r tgz ig. i 2;

quarum veritas facillime evincitur. Evidens enim

. gy ey, EVTLE b & el 01 AT L

?ft, fore 7 e Sgc el I — Cﬂf - R I — C()J = —_—

2 8Sinte? . 2SiniaCofie Sinis SinaSiniz_
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~ Potelt etiam fine auxilio anguliz ex datis v & 7
invenirl ¥ per fequentes feries:
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Quoties vero, ut femper fieri folet, v eft £.'36009

hexaped. Svec. feu & <30/, fine errore } poll. geom.
s | 1

v

in utroque cafu asfumi poteft: C). x = S

il §. I

Quas in §. ptaeced, dedimus regulas pro compu.
tando effedtu convexitatis in figura fpheerica, eredem
pro figura quavis alia itidem valent, dummodo loca
{emidiametri 7 {umatur radius ofenli feu eurvaturse
pro dato loco & data directione.  Pofita igitur figura
telluris ellipfoidica, data femidiametro fequatoris —
o & femiaxi telluris = na, inveniendus eft pro quovis
cafu hjc radivs. Notiflimum vero eft; in ellinfoide
curvaturam variare non tantum pro diverfa laticudine,
verum etjam in uno eadémque loco pro diverfa di-
rectione feu declinatione a meridiane. - Sigillatit ita-
que primum confiderandus nobis eft ifte cafus, que
in directione ipfius meridiani feu verfus meridiem vel
{eptentrionem inftituitur operatio.  Si in hae diretio-
ne pro data loci latitudine = Z, dicatur radius ofcus

lii; pofito n tg L= tg M, erit m= < (32203

n® a (%’f 3, ¢fr, Difl: qua refolvuntur nonnulla proble-
mata pofita figura {El/urz's ellip foidica, Prafide Cel. M.
]. WaLLENIO a TH, MAT‘TH!CISZEN Aboz 1767 e~
dita §. 3; quee formulz, fi in feries evolntee  defide-
rentur, pracbent:

A3 m= n:a
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" I-82)8in B2 . ~n2)* Sin L&
mrmcn® @ By TEIEE b B8 (a0 S
"Hinc il cum Cel. Mavrer (Mathim. Befirifn. om
ofordkiotet §.. 28)-asfamanusa = 3589141, 2 hexaped,
Svec. & n ="3:3%, erit {ub ®equatorc m = n* g =

- &

3553339, 5, fub polo vero mi= = 5607177, 1, & fub
60° latitndine m = 3593590, 8 hexaped. Sv. Adeo-
que pro diftantia v = gooo hexaped. {v. Corre&io
x in pedibus Svec. expresfa forct fub Equatore —
68, 39, fub polo = 67, 37, & fub 6o° Lat. = 67, 62;
quod exemplum probat in majoribus libellationibus
ex negle‘ta hac variatione: curvaturse errorem > y
ped. Svec, oriri pofle, Tantus vero error in hoc o-
perationum genere non {emper tolerari poteft,

§ 1V,

In loco etiam uno eodemque fuperficiei ellipfoi-
dicee diverfa eft curvatura pro diverfa direétione feu
declinatione a meridiano, Hog¢' fub ipfo Afquatore
manifeftiflimum eft, vbi fcilicet libellatione inftituta
verfus orientem vel occidentem, retentis prioribus
denominationibus, eft 7 = a, indireftione vero ipfius
meridianieft 7 = n®a, quarum quanticatum differen-
tia 35800 hexaped, Sv. (§. 3.) excedit. Videndum
igitur eft, quomodo pro data latitudine = L & dato
angulo.=. @, quo. a meridianos declinat diredtio libel-
lationis, in Ellipfeide inveniatur radius curvaturae,
qui pro hac direftione fit = . Si ad datum iftum

‘ locum
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locum normalis ad meridianum inter fuperficiem &
axem Ellipfoidis intercepta dicatur £, atque per hanc
normalem & punétum verfus quod ia libellando fit
collineatio, duétum intelligatur platnum (cujus itaque
ad meridianum inclinatio = @), erit hujus plani cum
fuperficie elliploidica intetfectio Ellipfis, cujus pte
daco illo loco radius ofculi eft g. Defignante w fe-
miaxem hujus Ellipfeos transverfum, (qui femper
per punétum tranfit, in quo normalis £ occurrit axi
‘telluris) & £ femiaxem illi conjugatum, ex iis quze in
edita fuperiori anno Disfertatione de Seétionibus Elli
pfoidicis §. 6. demonftravimus, patet huic ellipfi, cum
meridiano communem esfe iftam normalem £, &
‘hanc iplosque femiaxes ¢ & £ inveniri ope fequen-
tium formularum:

1:0TeM=nTgL;2:08imxr= CofLSin@;3:0 Tgu=nTgr;
(r-wn) Sin M Sin ,u.5:o B = a Cof y;

an 2
a Cof~y Sin p. aCfM aSinM
T Cof L' T ''n Sin Li*

Hine quum, ut ex Conicis conftat, generatim fit

q:0 Sin y =

6:0 o = 7:0 k=

k3 . . ¢!
0 :5'-‘-[-3-:- , datis @, n, L & @, inveniri poteft g; &

uidem commodiflime noftro judicio hoc fiet, fi prius
pro dato ifto loco queeratur (§. 3.) m feu radius cur-
vaturee fecundam direftionem meridiani. Hoc ete-
nim invento, ob m = ’551 erit o = 7% unde
; ™ LigtT) e £ ”TB" b

p‘er
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per formulas allatas facta debita reductione, atque

potiendo compendii causfa vi-n= g & = p, ob=

. om (1 P2 Cor L®) a z
tinetur ¢ = 'I‘.‘{_‘j',‘i“&";']‘z“'z‘%;?é‘?,Eﬁ autemmi(zfp*CofL?)

g

= kyergo o =

Ty oy iitagry 10 formula fa-
cile per Logarithmos computatur facto p. Cof'Z, Cof@ =
gy ; tum enim fiet ¢ = £ Co/ {>, Ex his etiam for:
mulis manifeftum eft, pro data Latitudine L maximum
eflle p = # exiftente @ = 90°; fed minimum fore
e = m, quando et @ = o: Adeoque differentiam in-
ter hos limites esle = k-m = m p> Cof L*, ex.qua
differentia pro dato.quovis cafu dijudicari poterirt,
utrum ad hanc variationem curvaturze pro diverfis
directionibys attendere opus fit, L)

Et bze quidem jam allatee regule pro compu-
‘tando ‘effe¢tn convexitatis  fuperficiei - ellipfoidicee
fuflicientem y preebent exaétitudinem, etiamfi diftantia
o ad iptégrum uysque ‘gradum extenderetur. - :Ad
.tantam vera diftantiam; vix' mngquam collineatio fieri
poteft, quamobrem etiam [uperfluum judicamus ul-
terius inquirere-de- aberratione circuli ofculantis ab
ipfa ellipfi, & de.errore inde oriundo, quod. quoties
angulus @ eft obliquus, normales ad utrumque termi-
num in diverfis planis jaceant, . Hj enim errores, nt
“fenfibiles fiant, majores. {upponunt diftantias, quam
quae in_praxi libellationjs: pnquam occurrent,
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