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| neequalitates in fuperficie telluris cbviee maxime im-
pediunt, quo minus’ immediata menfuratione ex-
plorari queant diltantiee locorum longiori intervallo
disjunétorum. Commodiflima igitur ad hujusmodi di-
frantias emetiendas inventa eft ratio Trigonometrica,
qua per feriem triangulorum loca ifta debite conne-
¢tuntur.  Angulis enim fingulorum horum triangulo-
rom menfuratis, ex dimenfione unici lateris totius
feriei reliqua omnia calculo trigonometrico ipveniun-
tur, unde diftantia extremorum terminorum coliigi-
tur. Quum vero non tantum hac ipfa triangula,
fed etjam anguli obfervati finguli in diverfis ‘atque di-
Verfimode inclinatis plerumque conftituantur planis,
necefle eft ut prins omnes anguli menfurati in quo-
vis triangulo ad Horizontem feu planum aliquod com-
mune reducantur.  Kx obfervatis dcilicet utriusque
laterisangulicujusvisdatiad boc planum inclinationibus,
inveftigandus elt angulus horizontalis fen mutua incli-
natio planorum, per ‘latera dati anguli transeuntium
atque -ad- commune iftud planum perpendicularium.
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Inter diverfas a Mathematicis deteas methodos
ecomputandi redutionem angulorum ad Horizontem,
fimplicillima fine dubio cenlenda elt atque rigore geo-
metrico pree reliquis omnibus femet praecipue com-
mendans illa, quee ex principiis Trigonometrise Sphee-
¥icee dedulta, a plerisque jam adhiberi folet. Pofita
nimirum Spheera, radio quocunque deferipta, cujus
centram heaereat in vertice anguli reducendi, dudtis
planis binis per latera hujus anguli ad Horizontem
normalibus, & tertio plano in quo idem angulus ja-
cet, ex horum fectione in fuperficie Spheerze oritur tri-
angulum Sphaericum, cujus dantur duo latera verti-
calia ex cognitis obje¢torum obfervatorum elevatio-
nibus, fupra vel depreflionibus infra Horizontem:
tertium vero latus eft menfura anguli reducendi, &
angulus_hpic lateri oppofitus eft ipfe angulus redu-,
&us qui queeritur. Eo igitur redit problema pro-
pofitum, ut ex datis tribus trianguli Spheerici la-
teribus unus angulorum inveniatur, cujus adeo fa-
cillima eft folutio. :

Sit enim angulus obfervatus five reducendus,
retis ‘a dato puncto ad bina quaevis objecta dudtis
comprehenfus = v, angulus vero ille ad Horizontem
redudtus = v =~ x, dicanturque borum objeétorum
fiipra planum horizontale per verticem anguli v du-
&tum altitudines apparentes a & b (quae quidem ne-
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gative fumendee funt pro objeftis infra hoe pla-
numn depreflis): -pofito Sinu Yoto = 1, ex datis in
trisngulo Spheerico tribus lateribus v, ¢o° — a &
90° — b invenitur (Elem. Trigon. Spheer.) lateri v op-
ofitus angulus queefitus v 1= x fecundum utramvis
Earn’ m formularuny: _ :
J Sini(v—a o b} Sing(v-~a— 'b)(]j-vel
Cofa Cas b :
Cos:(v=<a-b)Coss(v—a—b)
(1D.
Co/a Cos v
Quee formulze, pofita altitudinum apparentinm
femifumma % (a - b) = m earumque [cmidifferen-
tia ; (@ — ) = n, trapsformantur in has:
A oS (zv—n) Sm{iun) ..
o A Cos (m == 1) Cos (#i— 1) 1)
) > 1 I
€0 ¥ vpm iy SR GV T ml Cos Gy om)
0s (i =) Cos(m—iu)
 Exempl. I. Dn. MavpERTUIS ad terminum au-
firalem (82) balees menfuratze in fluvio Tornotnfi
oblervavit angulum comprehenfum reétis ex 5ad cacu-
men montis Avafexa (A) atgue fignum (y) inter hunc &
montem Custaperi politum dudtis = 61° 30! 5%, 4 =,
altitudines vero ipforum y & 4 invenit refpective .
1° 23/ 30/ (= a = m =~ n) & 40’ 30/ (= b = m —n)
efr. Kjus Figure de'la’ Terre determinée par les obfir-
vations faites au cexcle Polaire.

Sin 1 by-y-x)=

Cos ’ (v-i-x)= v

Si
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Si jamn queerendus fie angulus reduftus v ~= %
fecundum form. I, calculus ita inflituetur:

a=min= ¥2330" —~LCosa = 0.0001281

= I — qotac’s - L L Uosh = 0.000030F
a— b= an= 43’ o L Sim(Gu--m=T1.7132124
(@—-b)=n= 2t 30 L Sin(iv— n)="1. 7040815
T W o L 2) - 1. 4174523

iug=u = 31° 6327 L Sini(vix)= 1.7087260
jU—n =30°2303207 1 (vt %) = 30°45'15",85
Gt~ — G1Ssalariimiine = a0 g

~ Exempl. 2. Idem Auctor inter cacumina mon-
tiom Puliingr (P) & Kittis (Q) obfervavit in Viems.
(N) angulum 51° 53/ 137, 7 = v, atque deprehen-
dit figni P elevationem apparentem =18 30" =
(a = m == n), alterius vero § depreflionem = 14/
(= — b = —m==n). Ex his datis fecundum form:
H. angulus Horizontalis v == x ita invenietur:
= m-n= 18307 ~L(Cesa = 0.0000063
b=m—n= —~ 14’ & —~LCosb  =o0.0000036
wrb=2m= 4307  LCos{Zv-tn)=T. 9537301

" =, 2 15 | L{os(zv—~m)=T 9540067
v = 25°56'36",85 .. 2) . 590774067
$yaem =2558 51,85 LCosi(v-~x)=tT. 9538733

$v—m =25°542185 E(U--v)=25°56/33"15
U= X =553 4% 3 ¥ =~ 09" 4

i A3 §. IL
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Allata (§.- IL) methodus reducendi angulos ad
horizontem gquamvis fimpliciffima videatur, eamque
pre ceteris omnibus commendandam judicemus, quo-
ties valde-magnae funt altitudines illac apparentes a, 5,
vel nimis obliquus angulus obfervatus v; eadem tamen
in reliquis cafibus, qui quidem maxime obvii funt, fa-
fis commode adhiberi nequit. Quum enim mflmfe-
ftum fit, redu&ionis inveniendze quantitatem %, quo-
ties admodum exigui fuerint nominati ifti angul to=
tam determinari per ultimas logarithmorum cyphras,
fequitur primo, ad eandem inveniendam, {i ad feru-
pulos usque fecundos horumque partes decimales ex~
aéta defideretur, vulgares logarzthmorum tabulas non:
femper fufficere. Deinde fi vel unius minuti fecun-
di error tolerari poffet, incommoda tamen fiet hzec me-
thodus ob partes iftas proportlonales que pro fin-
gulorum Sinuum vel cofinuum Logamthm:s in hac me-
thodo diligentius computandae funt. His enim riegle-
clis, error calculi major feepe orietur quam tota re-
ductio 1nveﬂ:1ganda. Sic fi in exemplo k. (§. 1L.) aflu-
matur.z v =8 = 31°7 &z v — n'= 30° 24/, foret
%= 1/ 20 adeoque plus quam trlPlO nmjor valore
vero ipfius x fupra invento. :

§. IV, ;
Quum in dimenfionibus diltantiarum, quae ope trl-

.angulorum inter fe connexorum infticauntur , rariffimi
- : fint
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fint cafus, in quibus objeCtorum obfervatorum altitu-
dines vel deprefliones apparentes 2 aut 3 gradus ex-
cedant, ftationesque femper quantum fieri: poflit tales
celigantur, ut anguli nimis obliqui evitentur; patet to-
tam illam reductionem, quee queeritur, paucis ple-
rumque {erupulis abfolvi. :

" Hoc vero quoties locum obtinet, comniodiorem
cenfemus,- immo exactiorem (§. 11I.) methodum, quee
fequenti analyfi detegitur. Politis iisdem ac in §. II,
quum -ex form. 1. lequator effe: Sin I (v 4= x) * Cos
(1 =m) Cosm—ny =Sn(zv4=n) Sin (Gv—n);
fed (Prige. Trigon ) Cos (m == n) Cos (m — n) =
‘Cos m* — Sin n° =1 — Stn m*> — Sin n> atque Sin
(3 v =n).Sin (v —n) =58 % v* —Sin u*: his valo-
ribus fubftitutis, facta multiplicatione atque termino-
rum debita transpofitione [ob 1 =S8 i (v 4= x) * =
Cos > (v +x) &S (Wa-x)>—=8Smz:v> =Sin ix
Sin. (v~ = £ x)] erit Sin * x Sin (U = 1 %) = Sin m*
Sin 2 (v = %) * = Sin n* Coss (v==x) >

Quoniam vero exigui fupponuntur m & # adeo-
que etiam x, patet pro Sin m; Sin n, & Sin 5 x {abfti-
tui polle m, w & 3 % relpedive, nec'non v tam pro
v = % X guam pro v -, unde facta: divifione per
: Sinv=.2J5inzu. Cos 3 v, obtinetur: x =m> Tg 3 v—
n> Cotg 3v. In hac autem formula quam affumtus fit
radius = 1, dividantur porro m*> & n*> per numerum

minutorusm {ecundorum,quae continet arcus circuli ra-
‘ : : ' die
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dio 2equalis, qui numerus (= 206264, 8) dicatur #: quo
fatto invenitur reductio quaefita in ferupulis fecundis:
W s n*
x= = Tg 3 v— — Coig ;v
’ Iltuftratio : Tn Exemplo 1 (§. 1) eft f v = 30° 45!
adeoque m= (@ -+ b)= 37201 &u= I (a— )= 1290".
Hx bis datis ita inveftigatur x:

Log ;- = 6. 6355749  Log f_- = 6. 6855749
2 [ 3720 = .7. 1410858 ~ & [ 1290 = 6. 2217794
LTgiv = 1. 7744842 - L Cofg 2y = ©. 2255158
139,016 = 1. 6011449 L 13,560 = 1. 132270L

1

x = 39/, 916 — 13/, 560 = 26 356.
Exempl. 11. 3 v.= 25° 56! 36, 85; @ = 9’ 15/=
855" 26 = — 7' = — 420l m = % (@~ b)= 135'%
n =% (@a=b) =975 4}

Log = =6.6855749 Log~ = 6. 6855749

2 L 135 = 4.2606676 . 2 L 975 =.5.9780002

LTgzv =7 6870053  LCotg';v = 0. 3129047

Lo,043 = 736333378 L9 473 = 0.9764888,
x = o'y 043 — 9", 473 = 9, 43.

Si negletis ferupulis fecundis in exemplo 1o
fumatur ; v = 30° 45’ & in ex. 2:0 z v = 25° 56/,
iildem omnino prodeunt ipforum x valores, adeo ut hine

; ne quidem differentia = of/,o1 oriatur.




