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« NTE mireris, MAECENAS Optimes quod exercitinm
hoc levidenfe atque ommi nitore deftitutum, TI-

BI offerve, TUOque Nomine: ornare [uftineamh. Svadet
enim hoc ipfum non temeritas aliqua aut me: fiducia,
fed [ola pietas & reverentia Nominis TUI - fumma.
Quippe  cum_favorem illum provfus incomparabilem,
beasingd que



quo. Parentes meos cariffuiros, duin viverent, indulgens
tiffime ramplexus es, wvenercbundam in memoriam ves
voco, cumque beneficia, poft pramaturum obitum  eoe
rum, in me cumnlata, que certe toi ¢ tanta fuere, ut
parentis fere defiderinm exflingvant, equa penfito lan-
ce; non poffum quin arreptu prafent: bhac occafione,,
qualemcunque bune ingenii foerum TIBI [acrando, pia
wm ¢ gratiffimem animum  menm  quodammodo  des
clarem.  ~ Humillime itague rogo, digneris [erena
frome vile boc munufculuin refpicere, atque in perpe=
11k VENErationis wxuresor accipere; [imulque me ipfum
atqne fata mea, fortune ludibriis expo/fgtq, Jfieut bue
usque, ita ¢ in poflerum Tibi commendata baberes
Duod [upeveft, Summum rerum Arbitrum pro omnigens
TUA & Nobiliffime familie TUAL profperitate, ca=
lidifimis defatigare [ushiviis nunquam. defiftam.
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Eccleffarum, que DEO in Vehmo & Localax col-
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i diftrictus PRAEPOSITO graviflime,
AVUNCULO fumma animi veneratione colendo
VIRO Plurimum Reverendo atque Praclarifime, =

Dp NICOL AO

PASTOR! in Lathala & Hinnerjokt Vigilantiffimoy:
AVUNCULO pia mente venerando.
"VIRO Plurimum Reverendo atque Preclariffimo

DAHLGREEN,

Archi-Prapofiti Abeénf. ADJUNCTO digniflimo,
AVUNCULO Dileé&iflimo.

SI magnitudinem ac multitudinem beneficiorum, que
in me Fratremque meum amantiffimum camsli/?i.f,
Avunculi  Indulgentiflimi, turpi involverem filentio,
[altem publicé meo qualisynque non celebrarem pre-
¢anio y omninm & viderer &% ¢ffem ingratiffimus. Ve
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yam deeft mibi facundia, defumt “verbg. - Qde enim
tanta ‘excellentio ingenit, que tanta dicendi copia, qud
quis poffit Veflra in nos merita non dicam digne pre=
dicare, [ed numerando percenfere. Vos emim, Avun«
cli Dileciffimiy nobisy defunéle parente utroque . fore
tune fluctibus jaclotisy ommi- fere ope bumana defiitus
115, ideoque tor periculis, tor calamitatibus & cafibus
obnoxiis, gubernaite providentia Divina, dextram pora.
vexiftis.  Vos, nwon tantum in domum Veflram nosmes
recepiflisy fed etiam omnium verum: ad vite ufum pere
tinesitium copiam ééimpedimﬂir.- Infuper informationt
bonarum artivm difciplinarum, que viam ad v
ram panderet felicitatem, nos tradendos curaftis.  Vos
dewique tanto emvre nosmet amplexi effls, ut vix une
guam majori liberos Veflros profequi potueritis. Mirum
igitur Vebis ne videwtnr, quod pre tot & tantis leve
boc munufculum chartacenmsy cum meliora baud [uppe-
tanty loco certiffimi pignoris perpetne obfervantie &*
affectus tenerrimi, Vobis dicatum velim; quod ut bee
nigno adfpiciatis vultu & pietate offerentis metiamini,
inprimis jam enixe contendo. De cetero Supremum
Numen nrdtm;'ﬂtmg's folicitabo  precibus, wvelit Veos in
annos bene multos confervares quo Ecclefia; Res publi-
cay, Honefliffima Veflra familia, ommesque propingui
&* amiciy emolumentum, decus atque [olatium babeant
longé maximum!  Quoad vixero, permanfurus fum

NOMINUM VESTRORUM

bumillimas & obfervantiffimas cultor
J. C. NYCOPENSIS.



© Krong = Vefallningdnanen.,
Baldreborne, Db fgégmalal’tab

s';»r SIMON. GRONING.

Gunftige. Synnare,

@3. Ctampadt. Linne,
oy, G,
Tilrackeligit.
gt AffEitdra. Cder. Godfet.
\ \ om. Mindre.
Fromte, Devemot, Swoaraude. TacEfambet,
in.
ABdlmening. 2%:2 Dock, Menlds,
Min. AffiEe. Oforfalffad,.
3. Det.
Kag. Upoffrar.
et
Midrmvarande. Vlad,
«.i( C,‘&li‘)ebermd(e

If.

mm Obdideliga @fanﬂa
Mot, itnintna. R ilgamingar,
Gdfom. Ot

1o 1 U Den. IBhrdnad.
TR SHivarmed.
Fag. Ctidfe. Frambdardar,

J;‘)crr. %efuﬂmngﬁmmmens

' Pl e 4 ‘Odmiute Tienare,
"?-"u'i A D g J. C. NYCOPENSIS.



%Q L Q 4 Q"QS’E § i _‘3'3# i‘* -::j-l-f%;ﬁ*‘;é:

P e Ve P P

eyl o %52’«1 B A

S A AN AN \_/v \_/\.,,\./
oL . '\-“-‘-0\'0‘«’-05'-9)'-9'-(4'4’\%6'#4’/! N e 4“0‘0 '-0!0‘0\6’0”0]

:’%;,*ad‘é *ir #*%: %; *?t*%&*
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Uamvis in confeflo {it, Analyfi Algebraica,

ceu certifiimo & 'maximeé univerfali inve-

niendi inftrumento, res Mathematicas ar-

duas & longe difficillimas expediri pofle; perperam
tamen exiftimaverit ‘quispiam, negligendam ideo
aut fegnius tra&andam elle ' Analyfin Geometri-
<am; quin potius non modo fuum huic locum re-
linquendum, fed eandem quoque feduld excolen-
dam efle, confentiunt, guotquct de his rebus re-
<tivs judicare didicerunt. Hac certe prz illa tum
indoli obje&i {ui maxime accommodata, tum na-
tivae cogitandi ac ratiocinandi facultati conformis,
intelle€tus culturam inprimis promovet & . praci-
pua quadam evidentia fefe commendat. Quid? quod
maximo {zpe compendio & {ingulari concinnitate
{olvat, qua operofius multo & methodo non aque
naturali per calculum eflent inveftiganda. Cum
itaque mecum ftatuerim aliquid {peciminis Acade-
mici loco 'in publicum emittere, operz pretium
duxi quantillas ingenin vires in ifthoc negotio
exercere, eumque. in finem periculum facere ana-
l;feos geometrice’ faciliorum quorundam - proble-
. A matum
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matum ex Iluftr. NEWTONI Arithmetica Univer-
fali, capite quidem illo, quod de refolutione Quaftio-
mum Geometricarum agit, defumtorum ; & quidem
adjetta plerumque compofitione feu demonftratio-
nibus fyntheticis. Illa inquam problemata ab ipfo
algebraicé, in hifce autem pagellis absque ejusmo-
di calculo folvuntur. Quod inftitutum improbatum
haud iri, eo confidentius fperamus, quo certius eft,
ipfo NEWTONO tefte , etiam in problematibus,
que prime fromte difficilia videntur, non [emper ad
algebram effe recurrendum. Apprime etiam huc fa-
ciunt verba fummi Mathematici Noftratis, Regiz
Cancellariz Confiliarii, Generof. Dn. KLINGEN-
STIERNA, A&is Stockh. A. 1740. p. 286. inferta,
quibus inter Analy(in Geometricam atque algebraie
cam gravis & f{ententiofa inftituitur comparatio.
Neque tamen diffitemur, binorum ultimorum
problematum analyfes, qua partem, a forma ana-
lyfeos algebraicz non adeo multum abludere.
. Nifi vero dayeeuilenjor foret Seftiones Conicas
adfcifcere in quaftionibus, quaz per retam & cir-
culum expediri poffunt, proclive fuiffet, facillima
analyfi geometrica folutiones exhibere variorum
problematum, illarum curvarum fubfidio peragendas;
e. g. X:mi ope Ellipfeos, XLIlI:tii ope Parabolz,
XXI:mi vel XLV:ti ope Hyperbola, XLVI:ti per Pa-
rabolam & Hyperbolam aut vero duas potius Parabo-
las ; XL VII:1 per binas Hyperbolas. Porro in gratiam
eorum, quibus forte volupe fuerit meditationes
has noftras cum folutionibus eorundem problema-
tum

E——
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tum algebraicis conferre, ipfum vero NEWTO-
NUM adire non licuerit, monuifle non pigebit,
pleraque hzc problemata (exceptis tamen Vil:mo,
Vlll:vo, X:mo & XlI:imo, qua apud NEWTONUM
funt XXXIX, XLI, XLIV '& XLVI,) etiam in
Introdudd. in Algebram a Dn  Bar. PALMQUIST
lingva vernacula confcripta, Part. II. §§. 23. 28. 29
30. 39. 40. 4J. 42. occurrere. De caztero tuam B.
L. zquanimitatem imploramus, ut pro confveto

favore, juvenile & innoxium hoc tentamen qui
bonique confulas.

PROBLEMA L. Fig r

Datis Trianguli angulorum uno, perimetro &
perpendiculo - in bafin, h. e. latus angulo dato oppofi=
tum , invenire Triangulum, E® hoc Probl. IVitum
NEWTONI Lib. & loc. cit,y ubi vero fpecia-
tim de A:lo Reftangulo ita enunciatur: Dato
Trianguli Reclanguli perimetro & perpendiculos inve=
mire Adlum. Idem nos, univerfaliter jam propofi-
tum, fequentem in modum folvimus.

ANALYSIS. Faétum puta, {ciz. efto ABC A:lum
quzfitum, habens angulum ACB —ach dato, atque
perpendiculum CD — retz date EF; & in bafi AB
utrinque produta, capiantur AE—AC, BG=BC,
& jungantur CE, CG. Igitur re&a EG, quam po-
fitione datam f{umere licet, datur magnitudine,
zqualis videlicet perimetro; atque (a) ifofcelium
ALorum ACE, BCG, anguli exteriores (8) CAB,

Ag CBA,
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CBA, dupli-funt angulorum ACE, BCG. Quarey
propter datam fummam angulorum CAB & CBA,
zqualem fciz. (8) complemento dati ach vel ACB
ad duos re&os, datur fumma angulorum ACE,
BCG, ideoque totus ang. ECG.  Tangit proinde
pun&tum C circumferentiam pofitione datam, cir-
culi fciz. cuius' fegmentuny fuper EG defcriptum
capit angulum =ECG (y.4.). Idem vero pun&tum
C tangit re@am pofitione datam , viz. parallelam
ipfi EG . & abilla diftantem: intervallo—EF. ' Da-
tur ergo punétum C ideoque, propter data etiam
pun&a E,G, dantur reéte CE, CG, & anguli CEG,
CGE, feu his =quales (a) ECA, GCB, confequen-
ter retz CA, CB pofitione, indequée AB pun&a
& ipfam Akum ACB. - Q.Ek ' :

1o SYNTHESIS. Produlta ac wverfus L, bifeca
angulum bcL re&ta cM. Fae perimetro =FG reftam,
fuper’ qua - deferibe (3) circuli, cujus céntrum fit
@, fegmentum ENG, capiens angulum = acM. Sta-
tue EF ‘ad angulos re&os ipfi EG; & per F ipfi EG
parallelam age FC, qua circumferentia defcripte
occurrat in G, & jungantur CE, CG. Duc jam
xeétas CA, CB, fic (s) ut fiat angulus ECA == CEG,
& GCB=G, ( aut vero quod perinde eft ({ )
bifeca CE, CG, perpendicularibus feu reéis OH,
Ol per O duttis, qua determinabunt in EG puncta
A, B, & jungantur CA, CB,). Dico fa&um. Cum
enim Al CEG angulus ECG fit ( per conftr. §)
=acM, erit (B. &) (CEG—=+CGE feu) ECA—
GCB — (LcM vel ) Meb,ideoque reliquus ACB =
AHD oA ach
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ach-dato. -~ Patet etiam (1) effe AC—AE & BC=
BG, ideoque CA —+AB —+BCz== perimetro datz EGy
ut & (x) perpendiculum CD efle — EF date.
QO EF, & D. Manifeftum vero eft reétam FC oc«
currere peripheriz pradi@i circuli, {i EF non ex-
cedat fegmenti altitudineii KN, (efto nimirum re-
éta OKN perpendicularis ad EG,) & eandem qui-
dem tangere in Natque A ACB fore aquicrurum,
i EF=KN; & quia in eodem hoc cafu aquales
fiunt - anguli CEG, CGE, uterque f{ciz. = KGN
=%LceM, atque KOE vel KOG= (a) 2 KGN
=LcM; cumque {it GK: KN:: {in. KOG:"fin
verf. KOG vel :: fin. tot, : tang. KGN; fequiturs:
ut problema fit pofiibile, debere dimidiam peris
metrum ad altitudinem b83i, non minoyem babere ras
sionemy quam habet finus veclus ad frnum verfum  fe
mifumme angulorum incognitorum [en complementi | fe=
miffis anguli dati, ant vero quam [inus totus ad tans

gentem dimidit iflins complementi. :
Si angulus datus aech fuerit rectus, requiritur
ot fegmentum ENG capiat angulum fesquireétum;
quare bifeéte EG in K fiat perpendicularis KO—=KE
vel KG, atque centro O intcrvallo OE vel OG deferi-
batur circulis ENG, &c. Nam propter EOG, ut facile
patet, jam quidem re&um, qui ad circumferen-
tiam arcui ENG infiftere concipitur, femireétus (a)
erit, confequenter () ang. ECG fesquiretus, ut
oportuit, 191 el
* Scroi, Quemadmodum pro conftruendo Triangulo Re-

&angulo, datis perimetro & perpendiculo in hypothenufam
: Aj demiflo,
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demiflo, Newtonu calculo hanc elicuit Regulam: Summam
perimetri & perpendituli effe ad pevimetrum ut cimidium perie
metri ad byvothenufam’, fic pro triangulo quocunque, fimile
{cd generalius hoc invenimus Theorema; it fumma perimee
tri (5 tertia proportionalts tangenti dimidii anguli dati, finui
toti atgue altitudini Ailiy [e babes ad perimetrum, ita [emipee
rimeter ad bafin,

PROBLEMA 1I. Fig. 2, (Newt. Probl. X.)

Datis Trianguli bafi AB, [umma laterum AC—+

CB, & angulo verticali ACB, determinare latera wvel
ipfum Triangulum.
. ANALYSIS., Defcriptum fit, fuper data bafi
AB, 4 ABC; in uno BC Jaterum produfto capiatur
CD =CA, & jungatur AD. Erit itaque BD =AG
~CB, ang. datus ACB (a. 8) duplus anguli ADB,
qui proinde datur; & locus verticis C erit circums
ferentia pofitione data, pariterque locus pun&i D
alia itidem pofitione data, fciz. (y.d) circulorum,
qguorum fegmenta fuper AB conftituta capiant ane
gulos datis zquales. At ob datam BD—=f{ummza
laterum AC—~+CB & punétum B datum, locatur
punétum D etiam in alia circumferentia pofitione
data, circuli fciz. cujus centrum B, radius—=BD.
Datur ergo pun&tum D, indeqne re&a BD, quz
cum fit alter locus ipfius C, dabitur vertex C &
ipflum a:Jum ACB.

Aliter. Vertex B unius angulorum ad bafin,
& alterutrum BC laterum dentur pofitione. De-
fcriptum puta 4 ABC, & producatur ut antea

BC
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BC verfus D, ut fiat CD=CA, & jungatur DA,
Datur itaque BD pofitione & magnitudine. Datur
vero etiam ang. BDA quippe dimidius anguli BCA
dati. Ergo datur pofitione refta DA, qua eft lo-
cus punéti A. At quia datur bafis BA magnitudi-
ne & punétum B pofitione, datur etiam alius pun-
&i A locus, fciz. circumferentia circuli centro B
radio= BA defcripti. Dantur ergo Ay BA pofi-
tione ut & (quia datur DA atque ang, DAC=
{ciz. ADB dato, ) AC, reliqua. '
'+ SYNTHESIS. Super data bafi AB conftituto
() circuli fegmento AEB, quod capiat angulum
—dato ACB, bifeca (») circumferentiam AEB in
E; centro E intervallo EA vel EB. defcribe circu-
Jlum, cui in D occurrat alius centro B radio ={um-
mz laterum defcriptus, & junge BD (vel, qued
eodem redit, in pradi&o circulo, cujus centrum
E, aptetur (¢) re&a BD=—{fumma laterum da-
tz ). Occurrat autem BD circumferentiz AEB in
C. Junge denique AC; erit ACB a:dum defidera-
tum. Nam ang. ACB=( (o) AEB=(A)) 2 ADB;
At (8) ACB—ADB —+DAC. Ergo ADB=DAG,
ideoque CA=CD, & AC—~+CB=BD= fumma
datz; infuper vero angulus ACB ( per conftr.)
=—dato. O.E. D.

Alia & fere paulo commodior conftruétio fluit
ex analyfi pofteriori. Exponatur reta BD = fum-
mz laterum datz; fiat ang. BDF = dato. Bifece-
tur ang. BDF re&ta DG. Centro B radio—bali
datz defcribatur circulus, qui in A occurrat regg
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DC indefinitz.  Ducatur ex A ad B rfe&®a AB &
Gpfi FD. parallela AC. ' Dico faftum. Praterquam
‘enim ‘quod f{it (#) ang. ACB=BDF == dato, &
-AB == bafi datz; erit ang. CDA = ( per confir. ADF
=(=x) )'DAC, unde (1) AC=CD indeque AC -+
CB=BD= fumma datz laterum.

Scuow. ‘Poflunt in conftr. I:ma bina effe pun&a D oca
eurfus circulorum centris E & B defcriptorum, & in confir.
Il:da itidem duo pun&a A occurfus redtz DG & circuli
centro B deflcriptis perinde vero eft, utrum illorum vel ho-
yum adhibeacur; idem enim, etiamfi pofitione diverfum,
obtinetur A:lum. Quando autem D vel A unicum exfiftic,
feu fit pun&tum contadtus, fa.cile ex conftru&tione priori
(e.0) =que ac pofteriori (7) intelligitur angulum BAD re=-
“&um efle, atque Adum ACB ifofceless  Et quia' tunc etiam
in' conftr. 1. BD omnium maxima (f.v) eft, vel in confir.
‘1l. BA minimaj atque pofico angulo BAD reco, eft BD:
BA:: fin, tor.:; finus ADB, fequitur; Ut problema folu«
tu fic poffibile, debere bafin ad [ummam laterum nan minos
rem: babere rationem, quam [finvs Aimidii anguli dati ad finum
otnm,

PROBLEMA 1. Fi. 3.

Datis Trianguli ABC lateribus, invenire aveam.

Pro hac determinanda formulam calculo alge.
braico erutam exhibet NEWTON. Probl. XI. circa
finem. 'Ut ‘autem methodo utamur Geometrica,
fequens premittimus Lemma: i reffe A0, BO,
bifecantes triangult ABC angulum internum A, ¢
externum CBM, comcurrant (id quod femper fiet ob
‘ang. CBM > CAB (@) ideoque & OBM > 0AB,)

. i3



B9 (8

in punto 05 demiffis ex O perpendiculis OM, ON,
ad latera [Nl comprehendentia angulum dlum Siter-
stum , eric AM vel AN = [emifumme omuium lateruine
Nam duita ex O ad latus tertium BC perpendicu=
lari OL, erit () in Aalis OBM, OBL, BM= 8L
( & OM =0OL; in AAdis OAM, OAN, OM=—ON,
unde -ON = OL ideoque ) in AAYs OCN, OCL,
(4) CN=CL; quare BM —+ CN =BC ideoque 4M
~+ AN= AB —+ BC —+CA. Aftin aa:lis OAM, OAN,
et A — AN (% ); ergo utraque ipfarum zqualis eft
femifumma omnium laterum a7; ABC. Jam bife-
centur a:: ABC duo quilibet anguli BAC, ABC,
reftis, qua conveniant i1 punéto K, ex quo dulte
ad fingula latera perpendiculares KF, KG, KH,
zquales erunt () adeo ut, jun&a infuper KC,
refolvatur a:lum ABC in hac tria AKB, BKC, CKA,
habentia altitudinem communem = KF, fumtis
fciz. AB, BC, CA, pro bafibus {ingulorum refpe-
&tive; qua proinde fimul fumta aqualia funt aile
cujus bafis eft == AB —+BC ~+ CA & altitudo = KF,
vel () reftangulo fub KF & femifumma laterum
ali ABC, 1. e. (per Lemina prec.) re@angulo KF %
4AM, cujus itaque valor et inveftigandus.
Quia quadrilateri BFKH anguli ad F & H re-
&i funt, erunt reliqui HKF & HBF = (duobus
reétis—=) HBM —+ HBF, quare zquales HKF, HEM
ideoque & horum dimidii BKF, OEM. Ergo aa:/o-
vum BFK, OBM zquiangulorum proportionalia {unt
latera KF, FB, BM, MO, confequenter (&) @qualia
funt reftangula KF ) 0Ms FBM, Porro (aa) Rgl
R FAM:
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FAM: KF X AM :: AF: KF, & KF X AM: (KF 4
OM feu) Rgl. FBM:: AM: OM, atque propter par«
allelas KF, OM, eft (83) AF:KF:: AM: OM; ere
go & proportionalia funt R:gla FAM, KF X AM, FBM,
fciz. KF X AM feu ( per dem:) area ali ABC eft
media proportionalis- inter R:gla FAM & FBM. Ate
que cum int (@) AF, FB, CH, zquales ipfis AG,
BH, CG refpeftive, erunt AB —« CH = (fgmifum-
me lateram a:i ABC— per demonftr.) AM, ideo-
que BM=CH =CG, & fegmenta 4F, FB, BM {unt
differentiz {ingulorum laterum a femifumma omni-
um 4M, Unde fluit hac Regula: Si dentur in nu-
meris latera Trianguli, @ [emifumma omnivm (ube
irabantur fingula, atque ex faito trium borum refiduoe
rum & ipfius [emifumme extrabatur radix quadraticas
bec (yy) aream exprimit. :

Ex. gr. Si fuerint latera Trianguli 13,2021
erit horum femifumma 27, hujus a {ingulis lateri-
bus differentiz 14,7,6, & 27. 14. 7.6.= 15876, cu-
jus radix quadratica 126 eft area 4:i pedibus qua-
dratis exprefla. :

Scuor, Hujus propofitionis demonftrationem allate
non mulftuts ablimilem alicubi vidimus; jam vero non fuc-
curricaudtoris aut fcripti nomen,

PROBLEMA 1V. Fig. 7, ( Newt. Probl. XV.)
Invenire Triangulum A4BC ({ciz. fpeciem a:li)
enjus iria latera AB,BC, AC & perpendiculum CD funt
in Geometricn progreffione. Quia (ex hyp.) AB: BC::
AC:
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AC:CD, erit (¢)AB i CD = AC % CB; quare cum
fit (s) AB X CD=—2a ABC, erit Rgl. 4C%CB—
2548C, Eft verv etiam (x) 24 ABC— paralielo-
grammo, cujus latera funt AC CB & quz compre-
hendunt angulum ACB; reétam. itaque effe oportet
angulum 4C8. Hoc itaque jam pofito, erit (43 ) ==
AB, BC, BD; atque (ex hyp.) <--AB, BC, AC; er-
go 4C— BD, idecoque propter == AB, AC,AD (43)
erit == 48,80,4D, Unde hazc fluit conftro@io. Re-
&a quacunque AB, quz pro maximo laterum fu-
menda, fecetur (e) fecundum mediam & extremam
rationem in D, erit pars major BD &qualis minimo
AC laterum A:li quafiti. Ex data igitur hypothe-
nufa AB atque alio infuper latere AC, facile confti-
tuetur ajdum reCtangulum; & hujus quidem latera
arque perpendiculum in hypothenufam demiffum
erunt in proportione continua.

PROBLEMA V. Fig. 4. (Newt. Probl. XXV1.)

Invenive punum D,z guo tres vefle DA, DB, DC,
ad totidem alfas pofitivire datas rveflas HM, BI,GN,
perpendiculariter demife, datam iuter fe rationem
obtineant.

Fa&um puta, & protrahatur e redis pofitione
datis una Bl donec reliquis occurrat in E, F; dane
tur ita((iue anguli HEF, GFE. Sint DK, DI paral-
lelz iplis EF, EH; erit (#) ang. AKD=(AEB=)
DIB, & in aalis z=quiangulis DBI, DAK, (£8. &.)
DB:DA;: D1l: DK vel (x) EK: KD, Datur autem

Ba Chype)
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(hyp.) ratio DB: DA, ergn & EK:KD, qudre ob
datum quoque ang. EKD, fupplementum viz. ipfius
AEF (=), datur Adum EKD (ar) fpecie & anguli
KED, (KDE vel) DEF, confequenter re&ta ED pow
fitione. Similiter oftendetur ex data ratione DB: DG,
dari pofitione re@am FD. Datur erge pun&um
D. Componetur itaque problema in hune modum:
pofito perpendicula DB, DA, DC, inter fe effe des
bere ut @, 4, ¢5 a punéto quecungue M reéflz EH,
ducatur ipfi EF parallela ML & fiat EM:ML:: atb,
Invento fic pun&o L, ducatur re&a indefinita EL.
Per pun&um N pro arbitrio fumtum in re&a FG,
pariter fiat NO parallela ipfi EF, & FN:NO:: g3,
Ducatur FO re@a, qua occurrat ipfi EL in D; es
rit D pun&um quzfitam. Nam per conflre & pro<
pter parallelas (89) ML, KD, eft (83) a7 b:: (EM:
ML::EK:KD::DI:DK::) bB: D4, ut ex pras
miflis conftat. Et duétis e puntto D refis, qua
fint iplis EF, FG, paraliele; eodem modo proba-
tur effe PBy DE:: a:¢c. Q.E. D.

Scuor. Facile intelligitur, non folunt perpendicula,
fed & reQas quaslibet alias, qua a punéto D fic invents
ducuntur & cum datis pofifione AE, EF, FG, datum quer-
cunque angulum efficiunt, datam fervare rationem ipfarum
4,b, ¢35 adeoque problematis hujus, univer{alius etiam pro-
pofiti, eandem effe folutionem, Cazterum quia, fi fumatar EP
pro finu toto, DB DA funt finus angulorom DEB, DEA;
allata ccaftruétione continetur folutio hujus problematis : an<
gulum datum ita in duas partes fecdre. ut finus angulorum
partialium datam inter fe rationem obtineant, conf. D:ni
Prefidis Lxercitat, Mifcell. Mathem, Phyfic: Fafcic, IL §,
42+ pag. 37, colk §, 15, pag. 1%, PRO-
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PROBLEMA VI. Fig. 5o (Newt. Probl. XXVH,)

Invenire punélum D, a quo tres refte DAy DB,
DC, ad daia tria punéla A, B, C dufles datam inter
fe rationem babeant. Cum fint A, B, pun&ta data
& AD: BD ratio data, erit locus punéti D circum-
ferentia circuli, cujus conftru&io ex feq. Probl. VIL: -
petenda; & centrum quidem in reéta BA preduéta
habentis, &c. Et quia etiam dantur punéta B, C,
atque ratio BD:CD, per idemy Probl. V11, defcriba-
tur peripheria circuli alia, a cujus pun&o quoli-
bet ad B & C du&tz reétz, datam hanc rationem
fervent, Occurfus itaque horum circulorum erit
punétum quafitum D vel 43 quod aut duplex erit
aut unicum aut nullum, adeoque problema vel
duas habet folutiones vel unam vel nullam, prout
circuli fefe aut {ecant aut tangunt aut vero plane
fibt non occurrunt. Si alterutra rationum datarum
fuerit ratio aqualitatis; locum unius circuli tene-
bit linea refta ( Schol. L. prebl. feq. ); {i utraque,
cafus is eft, qui habetur in Encl. IV, 5.

PROBLEMA VIL. Fig. 6. (Newt. Probl. XXXIX.)

Si recle due AC & BC, & duobus pofitione datis
punclis 4 & By in data quavis ratione ad tertinm quod-
v pundum C ducantur; invenire locum puncli  cons
© hrfus Co 7

ANALYSIS. Junétam AB feca in £ fecundum
rationem illam datam, erit E unum punétorum C,
&, jun&a CE, ang. ACE=BCE{ é8). Du&a fit,

B3 ad AB
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24 AB produ@tam, re@a CG faciens angulum BCG
==Aj unde erit ang. GIG = ((8) A—+ ACE=BCG
~+BCEz==) ECG, ideoque (1) GC=GE. At ob =-
quiangula as:la ACG, CBGeft (£8) < (2?5 GC,GB,
feus =~ GA, GE, GB; hinc (4 )AE:EB |, AG: GE,
& porro (xx. {{.) convertendo, alternando & u;;
a
verténdo y AE—EB2 AE:: AG =~ GE: AG, i. e. -
AE~ EBy AL, AG; quare ob datas AE & EB, datur
AG ideoqs; punétum G, & re@®a GE vel GC conftans.
Ergo locus punétorum C eft circumferentia Cireuli
centro @, radio GE deferipti, Et quidem ex pra-
miffis (11, L) Fit AE—EB: EB:: AE: EG.
SYNTHESIS. Seca datam pofitione & magni-
tutine reGam AB in E fecondum rationem datam,
Fac EH —EB & fume, in AB produ&a, ipfis AH,HE,
AE, quartam proportionalem EG; denique centro
G intervallo GE defcribe Cirenlum ECM, qui. erit
locus defideratus, hoc eft, fi ad quodvis in ejus
circumferentia punétum C ducantur reéte AC,BC,
erit AC: BC in ratione data AE: EB. Jun&is enim
CG,CE; ob AE: EG::(Conflr.) AH: HE vel EB, e-
rit (u) AG: GE yel GC:: AE: EB:: ( (AA\) AG— AE:
GE—EB::) GE vel GC:GB. Ergo in triangulis
AGC, CGB, ob anguluwn G communem & = AG,
GC, GB, erit (m. ) 4C:CB:: (AG:GC ;:per dem.)
AE: EB. Q.E,D. :
Schor, 1, Sumenda eft EG verfus partem pun&i B,
fiEB <EA ie, fi oporteat efle BC < AC. Quod fi \:]ero
: ata
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data ratio fuerit zqualitatis, ob-AH tunc — o, EG evadic
infinica f. circalus ECM degenerar in lineam re&am, quz
dacam AB ad re@os angulos bifecans, eft locus quafitus,
id quod etiam per fe manifeftum (). Caterom prefeng
hoc problema locale, quod elegantem quandam circuli pro=-
prietatem fiftic, nemo, quantum mihi quidem conftaty absque
calculi algebraici ope folutom dedit, quo etiam ucitur A,
de L' Hoputal in Traité dnal, des Sell, Con, L, VIl, §. 350,
nec non anal, des inf, pet. §. 144,

Cororr. I. Si duo pun&a in refta per cens<
trum circuli duéta eum obtineant fitum, ut {emi-
diameter fit media proportionalis inter diftantias-
eorum a centro; eorum a fingulis peripheriz puné&is
diftantiz erunt in ratione conftante, in qua vide-
licet {funt iftz a centro diftantiz ad radium, vel in
ratione fubduplicata harum diftantiarem. ‘

Cororr. 1. A quovis peripheriz punéto C
du&is ad diametrum perpendiculari CB & tangente
CA; vel duabus reftis CB, CA, qua cum tertia CE,
ad punftum E occurfus diametri & circuli du&ta,
efficiant angulos ECB ECA @quales; erunt pun&o-
rum A,B diftanti® a quovis peripheriz punéo,
in ratione AC:BC.

Coroir. Il Ut dato circulo ECM, cujus cen-
trum G, inveniantur duo punéta A B, unde reftz
ACBC, adfingula peripheriz punéta duliz, fervent
datam rationem 4ie; agatur ex centro refta quz-
cunque GA, & capiantur ipfis d,¢ & radio, nec
non ¢, d & radio, quart® proportionales GB GA;

erunt A B punéta defiderata. :
Scror, 1L
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Scuor. 1L Ut data in numeris ratione AC: CB & dis
ftantia punctorum A B, inveniatur radius circuli ‘defiderari,
inferendum eft; ut fa&us ex fumma & differeniia datorum
_pumerorum, ad fadtum ex ipfis, fic AB ad radium quzficam,

PROBLEMA VIIL Fig. 7. (Newt. Probl. XLL)
Ipvenire locym werticis D Trianguli ABD, cujus
bafis 4B datur, & anguli ad bafin. A, DBA, datam

babent differentiam.

ANALYSIS, Sitang. DBA > A, & ducatur res
&a DE faciens angulum BDE — A, & occurrens ipfi
AB produ&tz in E. Proinde ang. DB4— 4 —(DBA
— BDE=(£) ) BED, ideoque datus eft ang. BED,
zqualis fciz. datz differentiz angulorum ad ba-
fin. Et quia zquiangula funt aa AED, DEB, erit
(£B8) == AE, ED, EB, confequenter (#e) retangu-
lum A4EB=—=EDq; quare locabitur punétum D in
Hyperbola equilatera, cujus diameter transverfa eft
AB, angulo ordinatarum exiftente == BED dato.
SYNTHESIS. Bife&ta AB in C, ducatur per C
re@a FG faciens angulum ACF — dato, qui eft
differentia angulorum ad bafin, Fiat CF—=CG=CA,
& diametris conjugatis AB, FG, quarum AB fit
transverfa, deferibatur Hyperbole equilatera, cujus
vertex {it B; erit hac locus quafitus; h. e. i ad
quodvis ejus punétum D du&tz fuerint reétee DA DB,
erit exceffus anguli DBA fupra DAB @qualis ang.
ACF. Dufta enim ad diametrum AB ipfi FG pa-
rallela DE, qua proinde ordinatim applicata erit
diametro AB; eft (per naturam Hyperb: equilat.)
AE



g H)w (g

AE % EB=DEq, quapropter (us) :=AE, DD, EB,
& (m) in aais AED, DEB, ang. BDE—=A; &
propterea ang. DB4—A=(DBA —BDE=(8) BED
=) 4CF dato.

ScHer. Si oporteat effe ang, A > DBA, locus pundo-
rure D eric Hyperbola mquilatera priori oppofita, cnjus
Jciz. wvertex fit A, &c. Caterum allacam hujus problerna=
tis folutionem, ab eximio quodam Mathematico adhibi=

tam, noftram nunc facere, ab inftituto non alienum ju<
dicavimus,

PROBLEMA IX. Fig. 8 (Newt. Probl. XLIIL)

Cireulum per date dwo puncla 4,B, defcribere,
qui rectam FH  pofitione datam contingat.
ANALYSIS. Iunétam AB bifeca perpendicu-
lari DL, eritque(ss) im hac centrum circuli quze-
fiti, quod fit C, £ vero pun&tum contatus circuli
& reGe FH, & jungatur CE. Producantar AB FH
ad occurfum in G; erit itaque (§£) re@angulum
AGB —=GEq; & (wu) GE media proportionalis inter
4G & GB; quare cum dentur puncta A,B,G, ideos
que rett® AG GB, datur (e) GE indeque pun<
¢tum E. Datur porro angulus GEC {ciz. re&us(7)
ideoque refta EC pofitione. Ergo datur quoque
centrum C, pun&um fciz. concurfus duarum ree
&arum DL EC, pofitione datarum, :
SYNTHESIS. Inventis, ut modo di¢tum, DL
pofitione & AG etiam magnitudine, deforibe fuper
AG femicirculum, cui in K occurrat erigenda e
puncto B ipfi AG perpendicularis BK. Cape in
c refta
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re&a FH, protra&ta quoad opus fuerit, ad utram-
que partem puncti G, re&te GK =quales GE, Gey
& a punltis E, e, erige perpendiculares, qua oc~
currant retz DL in C,c. Circuli centris C,c, ra-
diis CE ce defcripti fatisfacient propofito. Nam
(per conftr: ) eft (4. 63) =~AG, GK vel GE, GB,
ideoque (px) Rgl. 4GB—=GEqg. lam per punéta da-
ta ABE circulus defcribi (=) poteft, eundemque,
propter (dem.) Rgl. AGB=GEq, continget (w=)
reGta GF in E; & centrum ejus erit in re&ta (ee)
EC {imulque () in DL, ergo in-ipfo punéq C.
Hic itaque circulus idem eft, cujus tradita fuit
conftruétio, qui proinde tranfibit per punéta A B,
tanget vero (oe¢) reftam GF. Vel fic: GDq— (1)
(AG X GB —+BDq=per dem.) GEq—BDy. Commu-
ne addatur DCq; erit, juné&is CA,CB,CG, (11)
CGq vel GEq +CEq=GEq—+ CBg; ergo CEq=
CBq & CE=CB=(ob AACDB, CDA zqualia (¢) )
C€4. Ergo circulus centro C defcriptus per unum
punétorum ABE, tranfibit per reliqua, & quidem
in E tanget (or) re@am FH. Et eodem modo al-
ter circulus centro ¢ per alterutrum punétorum ABe
defcriptus tranfibit per reliqua atque in e re&am
FH continget.

Scuor. Solutio nonnunquam fimplicior adhuc evadit,
Ut fi fuerit FG perpendicularis ipi AG, mox patet ra-
dium utriusque circali quafiti effe—=GD. Quando FH AB
parallelz fant, DL occurfu fuo determinabit in re@a FH
pun&um contaétus, ad quod ex A vel B du&a re&a fi bi-
fecetur perpendiculari, hac ipfa definiet in DL centrum C,
. Si
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Si alterutrum punéiorum datorum, ut B, in re&am FH
vel eandem produ@am incideric, manifcflum eft, coinciden-
tibus fic quidem punéis B, G, E vel ¢, fore B ipfam pun-
&um cunzdlus & pro L achibendum effe in 2llata proble-
fuatis conftruétione, Et in his duobus cafibus’ ultimis, u-
pica datur problematis folutio, :

PROBLEMA X. Fig. g. (Newn Probl. XL1V,)

Circulum per datum punitum A deferibere, qui
reas duas BD, EF, pofitione datas conringets

Conveniant BD, EF produétz in G; evidens
eft (w) bife¢to angulo BGE re&a GH, fore cen-
trum circuli quafiti in hac refta CH. Et quia i-
dem (hyps) tranfire debet per punétum A; fi ex A
ad GH demittatur perpendicularis Al, quz pro-
ducatur ut fiat IK—=1IA, erit etiam punftum K in
circumferentia ejusdem circuli. Reduétum itaque
eft prafens problema ad prazcedens 1X. Defcris
batur nimirum circulus, qui tranfeat per data duo
punéta A, K, & tangat alterutram reétarum BD EF
pofitione datarum; hic quaftioni fatisfaciet. Mas
nifefta ex his jam eft compofitio problematis, ut
eam feorfim adferre non fit opus. ldem vero duas
plerumque = habere folutiones, ex probl. 1X, z-
que conftat.

ScuoL,, 8ire@tz BD EF fuerint parallelz, clarum eft
ducendam effe illis ipfis parallelam & ab utraque aqué di-
flantem re&tam, quz ipfius® GH vicem fubear, Si pun@um
A inipfa re&a GH fitam fueric i, e, in 1 inciderit, patet

: : Cq"° ‘ €x €0=
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ex eodem ducendam efle re@z GH petpendicalarem & de<
feribendum circulum (w) qui hanc & reliquas duas rectas
GB, GE, contingat. Clt. porro Schol, probi. prec,

Corort. I Ex allatis patet ratio deferibends
circulum , qui per datum puncium A tranfeat, reflam
BD pofitione datam contingat atque cemtrum babeat
i .wlia refla GK pofitione data. Determinato vize
ut ante di&um, punéto K, confiruétio eadem eft,
qguaz problematis 1Xni.

Corotrt. 1. Deducitur inde porro folutio hu-
jus problematis: (Fige 16y  Cireulum defcribere, quwi
datum civewlum BME ¢ duas reflas AB, DE;s pofitione
detas comtingat. Nimirum duc e centro C circuli
dati, uni ut AB datarum reffarum perpendicula«
rem Cl, in qua captantur,; ad utramque ipfius AB
partem; 1F & 1f @quales femidiametro CM ejusdem
cireuli. PerF & f,age ipft AB parallelas FG, fz.
Duc re@am, qua bifecet angulum ipfis AB,DEj,
(produ&is fi opus eft) interceptumn. In hac re&a
quare (coreprec.) centra O, o, circulerum, quo-
fum urius coritingeret te@am FG, alter ipfam fz,
& ambo tranfirent per pun@um C. Ienge 0C,0Cy
qua occurrant circulo dato in H,b; & centris 0,0,
intervallis OH, ob, deferibe citculos LHN, Ihn;
uterque eorum problemati refpondet.

PROBLEMA X1 Fig. s, (Newt, Probl. XLV.)

Circulum_per data dno puntla 4 & B defcribere;

gui pofitione datwnt circhlum EKOL contuget.
4 Jun&am
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Jun&am AB bifeca perpendiculari DS in D, és
rit (»)in re@Ga DS centrum C cireuli quafiti, & fi
fuerit F centrum circuli dati, reéta CF tranfit (¢, w)
per punétum E contaétus circulorum. Duc FG per-
pendicularem ipfi AB, fi opus fit produétz. Junge
FD, & concipe FH parallelam ipfi AB; eritque (¢P)
CFq i. &s (xx) CEq -+ EFq =+ Rgl. 2CEF =FDq —+
DCq— (2HDC vel) 2FG X DC. Ablatis utrinque
FFq & praterea xqualibus (T}) CEq=(CBq=)
BDq -+ DCq; erit Rgl. 2CEF =FDq—~EFq —BDq
— 2FG % DC. Daritur autem magnitudine FD, EF,
BD, ideoque fpatium FDq—EFq— BDg, cui z-.
quale ad datam re&am 2FG applicari poteft rectan-
gulum. Sit hoe 2FGX R, Datur itague retta R

& erit] ($) Ral. CEF= (FGX R—FGX DC=
(o) ) F6 %X K=DC, unde (¢) FE:FG:: R~
DC: CE. Quare {i adato pun&o D fiat DN=in.
ventz R, ut fit NCz=R—DC, datur, preter pune
&um N, ratio incognitarum NC,CE, eadem viz,
quz datarum FE,FG. Duétam puta NE occurren-
tem in P ipfi FG, fi opus eft, produ&tz; & in AN
EFP, ECN, ob parallelas FP, CN (#)) ®quiangulis,
erit (88) PF:FE:: (NC: CE:: dem. ) FE: FG, unde
propter datas FG & ( FE feu) FO datut (ss.55) FP
& pun&tum P. Datur vero etiam per pramiffa pun-
&um N, ideogue reéta PN, ejusque & circuli dati
interfeétio E, viz. punétum contaétus circulorums,
cztera. Ex his fequens fluit conftrufio: Pofitis,
ut ante di¢tum, reéis AB, DS,FGO, FD, quz

C3 dantur;
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dantur; quare reftam 0, quz pofiit exceffum; quo
FDgq fuperat fummam gquadratorum ex FO & BD
Cefradl )» In DS fume reétis 2FG & Q tertiam pro-
portionalem DN, zqualem proinde illi; (ug) quam
diximus. 1% Fiat gquoque in ¥G, produéta fi opus efl,
EP tertia proportionalis ipfis ¥G, FO, (quod in ille
cafu, ubt AB’ producta {ecat circulum datum ut in
L, commode fiet (4.£8.) ducendo ipfi FL in L per-
pendicularem LP, gqua occurrer rectz FG in defide-
rato jam punéto P, ob FL=FO). Junge punia
jam inventa N,P, refta NP; occurret hac circulo
dato L.LKE in punétis E, e. Refta denique per F,E,
occurfu fuo determinabit in refta DS centrum C
circuli: quzliti, radio CE vel CB defcribendi.

Similiter refta per F & ¢ du@a, fi reGz DS ad
alterutram partem. ipfius. AB cccurrat, dabit in DS
centrum alterius circuli, qui fatisfaciet quaftioni.

Similis fere folutio hujus problematis habetur
in’s Grovefand, Math, Univ. Elem. §. 308, En yero,

Solutionem aliam facillimam pro illo cafu, quan-
do refta AB produéta occurrit circulo dato in K, L,
Fingatur e punéto contaltus E circulorum duéta
refta ET, qua utrumque contingat & occurrat ipfi
AL inT. Igitur (£¢) Rgl- ATB=(TEq=) Rgl,
LTK, unde (¢) AT: TK:2LT:TB & hinc (*)
‘AL:BK::AT: TK, Quare cum dentur AL,BK &
AK, feca (**) AK fecundum rationem datam A4L:
BRin T, unde duc reftas TE & Te contingentes
circulum  datum in punétis £,¢3 quibus inventis
Wonag L abfol-
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abfolvuntur reliqua ut ante. Quando AB non fe«
cat fed contingit circulum datum, eadem locum
habet confiruétio, nifi quod coincidant tunc pun-
&a K,Lc .

Ex premiffis intelligitur: fi datus circulus pro:
du&tam AB tetigerit, unicam dari problematis {olu-
tionem. Quando autem duz dantur, circulorum
quafitorum centra vel ad diverfas vel easdem pars
tes rez AB fita funt, prout datus eandem fecus
erit. vel minus; &c. '

'PROBLEMA XIL Fig.12. (Newt. Probl. XLVL)

Circulum per datum  pundum B defcribere, qui
datum circulum GEg & reflam lineam 48 pofitione
datam continget. :

.. Sit circulus defcribendus BDE, ejus centrum C,
dati circuli centrum F. Junge CF, & duc per G
diametrum DS ad refos angulos reétz AH; erunt
(w.e.]) E & D punéta contaétus. Sint porro BA,
GFH, ad AH, atque CL,Gl, BP, ad GH, BA,DS,
perpendiculares & jungatur BD. Quia (¢.43) % 8D
DB, DP, feu 2CD, DB, AB, erit (wz) BDq feu(7])
ABq -+ADq—2CD X AB, ideoque 4Dg=2CD bq
4B — ABg. Porro (gy)CFq= (CEq—+EFq—+Rgl
2CEF =).CNg —+ FGg —+2CD X FG; & (***)DHq
feu CLg= (AHq—+ADq—Rgl. 2HAD 1. e. per dezs,
=) 4Hq—+9C0 4B — 4Bq —2HAD; atque FLg—=
(HLg—+FHq —Rgl,2LHF =) CDq —+ FHq—2CD ¢
FH. Statuatur jam repertus valor ipfius CFq aequla-
¢ : is
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lis (77) valoribus inventis ipforum CLq % FLq3
tunc addito utrinque Rg:lo 2HAD atque ablatis
CDg, FGq, 2CD X FG, erit, ob AHq +FHq=
AFqQ & AB—FH—FG =38!, Rgl. 2HAD =FAq—
FGq—A4Bq—+2CD 3 Bl, Quzre jam (ut in probl:
prac:) fpatio FAQ—FGq— ABq, quod datur, z-
guale & ad re&tam datam 2AH applicatum Rgl
2AH X R, unde datur re@a R, & erit (¢) Rgl
HAD_Z AH XR —+BI XCD vel Rgl. HAD — AH 4

R i. e. AH W AD—R=BI 4CD. Fa&a itaque
AT=R, datur punétum 7, eftque YD=AD—R,
& AH < YD=BI ¥4 CD, indeque (¢)TD:DC::B1:
4Ap. Ob datas itague BI, AH, datur ratio inter
.incognitas YD,DC, comprehendentes angulum da-
tum fciz. reCtum; quare datur ang. DIC. Dantyr
etiam punétum Y & re@a YD pofitione; quare da-
tur re&a 7C pofitione, Unde hzc deducitur Cpye
firuitio: Duétis, utfupra, reétis BA, AF, HFG, quz
dantur ut & AH, fac reé¢tz R, modo jam indicato
“inveniende, ®qualem 47, junge data punéa B, G,
atque ad datam re&am HY datumque in ea pune
&um Y, conftitue ang. HYZ=4B6 dato; erit re&a
1Z locus centri quafiti C. (Sciz. in AAJis YDC,
BIG, @quiangulis, eft YD:DC::Bl: IG vyel AH,
ut oportuit). Ergo (probl: X. Cor.1,) facile deteg-
minabitur in re&a pofitione data 7z centrum circu-
It; cujus eircumferentia tranfeat per datum puns
&um B & tangat reftam aliam AE] pofitione da-
tam; idemque problemati fatisfaciet,

Scuor. 1.)
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.+ . Seror, L) Valet hzc conftru&io, ubi circuli BDE,
GEg, fefe extra contidgere debent, Si autem quararur cir-
¢ulus Bde, qui datum intus contingat; loco anguli ABG '
adhibendus eft 4Bg., Nimirum quia in hoc cafu eft "CF
= CE—ELF, locum ipfius AB=FH=—FG “feu BI tenet
AB—FH — FG h. e, Bii _.2,) Cum fieri poffit ut FAq fit
vel < vel =FGq—+ ABq, notandum in’ priori cafu Rgl 2AH
%R defignare exceffum ipforum FGq -+ ABq fapra'FAq, atz
qus ad oppofitam partem punéti A capiendam effe rectz R -
qualem Ay in pofteriori autem, ob R tunc evanefcentem, ps

pun&o Y adhibendum ipfum ‘A, 3.) Ex fuperioribus (Cor.i
prodl. X, coll, probl. 1X. ‘ejusque Schol.) incelligitur, PIQ
utroque cafu n. I, memorato, duas plerumque dari hujus
probl. foluciones ; "nicarn tamen tunc faltem, ubi HG (vel
Hg) = AB, adeo ut fic ang. ABG (vel 4Bg) _I'E&US'idedqué
YZ ipﬁ‘A_[—],Agerpiendic_u[ar'i,s. " Quomodo autem ‘ope hujug
problenfatis etiam defcribendus_[it Circulusy gui duos _datos
Circulos & reBam pofitione datam <¢ontingat, ‘apud Newtonun
ipfum viderg licet, : '

.(«) Euclid, Elem. Lib. L. prop. 5. (B)I. 32,
(y) L 21. converf. (¢) L 33. (&) L 23. ({) L.4.
(n) 1L 3. (8) 113, (+)1. 6. (%)L 34. (2)I1IL 20,
() 1L 22. ()AL 30, (£)IV. L. (o) 1L 21, (#)L,
20. (¢) Ik 2 (@)1l 31. (7)1} 18 (v) HL 15,
(@)1 16::Cx) E26. (4) VL 7. (o) IV. 4. (8)1. 41.
(s) V116, (aa) VL. L. (83) VI.4. (yy) VIL 20. cfr. 16.
(83) VL 8. cor. () VL 30. ({) V. 16.°(m) VL. 6. (89)
1. 30. (#) VL. 3. (u) V. 19. (xx) V. 10. cor. (AA) V. 18,
(uw) V1. 17. (w) 1111, cor- (££) 111, 36. (e6) VL. 13. (z7) 1V,
so(wa) UL 37. (el 19, (ea)llL 16. cor. (vv) 1L 6,
R ‘ xd D (M L 47.
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(M1 47. (w) NL12. (@) 1L 13.{xx) I1. 4. ) L. a-
xiom. 7. (@@)IL 1. (88) V. 4. coroll. (s¢) V1. 2. (*)
Yo 13, (ZF) Vi 10.5( **) 1L, :

AUCTORI |
Differtationis hujus Prazftantifimo, Amico, & Cons
- fangvineo Cariflimos

Ura {aborque parant ftudioflz ferta juventze
_ Sedulitate venit gloria, fama, decus.
Non opulentus erit curyus, nifi fudet, arator:
Nec nitidz faciunt horrea plena manus. ,
Hoc opus hic labor eft excelfum fcandere Pindum:
Non patet ignavis perta decora yiris. _
Hoc Tibi quam fuerit cordi, Nvcorensis Amande,
Teftatur Specimen, quod Tua Mufa dedit. '
Singula, qua nobis refoluta problemata fiftic,
Ingeniumque probant judiciumque bonum,
8ic jam cun@a patent, fludio reclufa fevero,
Ut referant mentem, Newrone Magoe, T uam.
Hinc Tibi crefcit honos; hinc przmia larga dabunturs
Frondes jam virides laurus amcena gerit,
Perge bonis avibus pulchris infiftere coeptis !
Perge bonz mentis figna probata dare!
Sic rer gratus eris Patriz, ter gratus amiciss
Ter gratus cupdtis, qui Tua fcripta legene,
Quot jam filva gerit gemmas, quot gramina campus,
Tot Tibl cum laurp mitia fata precor |

Sic gratulabundas appofuie
LaAuUg, JoH, HEprew,



