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e bis pagellis Tibi fiffuntur, cjusmodi fore me exifiimes,

que amplifimas Mathe[eos opes aniliores yeddere queants

Nofiras tamen dicere licebit gualescungue bhas meditatios
nes, Satius nempe ducimus [ua edere, gquam aliunde petita ,
[ublimiora quidem o [ed que aliorum indufiria jam [ere exhaufit
penitusy mutaro pawlulym habitw in lucem emitteve.  Horum
enim fludio qui iwcumbunt leGlores; ex ipfis fontibus eadem po-
tius haurient , cateris iffa incaffum [eribuntur, Queres igi-
tur utrum alique beic nova ! putc reperivi nopnuila, eadem
licet haud magni momenti, ab aliis non expofitas quod tamen,
[eriptorum Matbematicorum immen[am multitudinem cogitans,
certs adfirmare now aufim. Quidquid fit, vel in ¢nveniendo (al-
zem vel demonfirando, proprio nos ufos fuiffe judicio candide re-
ffamur, Quod Lloriole alicujus captande gratiz diltum minie
me putes, quippe que ex re tantills redundare pulla potefl 5 fed
eo finey ne fi qua bifce noftris plane fimilia alibi deprebenderis,
witio nobis vertas, nos in easdemy que Virorum Celebrinm ana
tehac animos [ubieres cogitationes incidifle. Quidni id potius
materiam nobismet gratulandi mobis preberet 7 Nofiris partibus
[atisfallum judicabimus, [i quid tyronibusy quibus Matbemats
arvident , opella bec deledlationis adferre potuerit occafionemgue
prabere [ua exercendi ingenia argue in hoc fludiorum genere
vel tantillum proficiendi, Ut wero bis conatibus faveas, owmni
fudio a Te C, L, contendimus,
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JOKR N date Serie quantitoum ea lege
‘ frogrediemium, Ht terinings gilt=
ibet fit equalis fumme (vel dif-
ferentia,fi feries verfus oppofitane
partem excurvit,). binorum proxie
me precedentinm 5 dico differena
tiam inter quadratum cujuslibet
RO QT IIBNIID | toymini intermedii & faltum ex
contiguis effe conflantem;* [ed ite, wt quadrate ille
fadlis [ibi ~ ve[pondentibus alternatim fint: majora o
minora,** aquali exceflu & defectn. Ex genefi hu.
jusmodi feriei patet, tres illius terminos quoscung;
immediate femet infequentes exhiberi poffe per &,
@-+b, a—ab. Sit jam inter 5 5* & b. 573b diffes

A ren=

* Hanc in feqq. plerumque voco fimpliciter differentiam.

%% In progreffione vero Arithmetica quadratum cujuosli-

.bet termini ubique fuperat fadum contiguorum differentia
conftante; 1d quod etiam ex Eusl, glem, Lib, 11, Prop. G, fluit,
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rentia d, 1. €. .@>2qb_ b° —ab—+ 20> d; ablatis ©-
trinque @b b* =+ d, erit ’= (@ +0bxd=)a.
a—b=d. Eft vero, per naturam feriei, # termia
pus proxime preecedens ipfum & Ergo exceffus
( vel-defetus) 4, quo 'quadratum termini ‘cujus-
cunque #— b f{uperat fa&um b. a_ 26 {ibi refpon-
dens (vel eodem minus eft), 2quatur defetui (ex-
ceffui) quadrati termini proxime pracedentis b a
fato ({upra faGtum) @. #— ¢ terminorum fibi con-
tiguorum, 4. ¢ 4

‘9. CoR, 1. Per genefin hujusmodi feriei ex da-
tis duobus terminis proximis determinantur relie
qui ‘omnes termini feriei in infinitum excurrentis,
Et continuata ferie retrorfum, fient tandem termi-
niverfus illam partem alternatim negativi & pofitivi.
. = 3..CoR. 2. Si evanefcat differentia, patet feriem
iftam fore progreffionem geometricam, in qua tres
quicunque termini femet immediate excipientes
funt in media & extrema ratione (Excl. elem. Lib,
VI pr. 30, XII. 5.); quz vero cum numeris ratio-
nalibus exprimi nequeat (XIIL 6. X. 7,); fequitur
in “tali ferie omni, qualem §. 1. diximus, & cu-
jus termini funt numeri rationales, differentiam a-
Jiquam dari inter termini cujuscunque quadratum
& produftum contiguorum. Unde patet realitas
& fundamentum ejus, quod tacite -ibi fuppofuimus,

4, Scuor, Siftemus heic feriem quandam numerorum,
#quz difam in §. 1. legem fequitur, 13, 21, 34, 5§, $9
§445 233y 377 6¥0; 9875 1597, 2584, 4181, & & de

' shrashg ' : qua
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qua notamos 1:0 Aifferentiam illam conflantemie(fe = ¥; qua:
cum per dem, §. 1. quadracta f{ingulorum terminorum alternis
vicibus fuperent fa&a refpondentia & ab iisdem deficiant,
fequitur 2:0 racionem inter terminos duos proximos efle al«
ternatim paulo majorem & minorem 1ila¥* qua obtinet in-
ter linez media & extrema ratione fe&z partem minorem
ac majorem, vel inter hanc & totam (<fr, §. 3.)5 quod i~
plom etiam ex eo evidens eft, quia terminus quilibet (ut
3¢4) componitur ex duobus proxime przcedentibus tanquam
partibus; quarum ergo fi una(13) habeat ad alteram (31)
ratiogem wera majorem, non poterit non reliqua (21) ha-
bere ad totum fuum (34) rationem wvers minorem & con-
tra, 3:0 Continuata ferie, rationem inter-terminos duos pro=:
Ximos continuo ad veram propius accederej cum, crefcen=
tibus licet terminis, differentia non crefcat fed conftanter
maneat 1. ' ldem etiam inde aliquatenus colligitur, quod
per genefin hujusmodi feriei, oriatur ratio quzlibet (ut
34: 5y ) addendo’ binarum raticnum (¥3: 21 & 217 34)
proxime przcedentium terminos antecedentes (13-+21=34)
ac confequentes (21 — 34 =755 ), adeoque erit media quz-
dam inter has duas, quarum una quidem eft per ». 2. ma-
jor veras, altera minor; unde fic uc nova illa ratio {34+ §¥)
€x ejusmodi additione orta, propius ad peram accedat. 4:0
Tres quoslibet terminos proximos e(lTe numeros inter fe pri--
mos, quod duos quoscungue terminos initiales (§. 2.) &
todum, que reliqui omnes ex iis oriuntur, confideranti pa=
tet (Ewcl. VI, 30,) §:0 Non poffe rationem were propio-
rem, quam quz hujug feriel terminis exprimitur, numecris ras’
tionalibus ullis exhiberi; non integris, quia aderit femper
aliqua differentia §. 3, qua vero, {i numeri fuerint integriy
fion poteft efle < 1, (¢fr. ». 1.); nec rationalibus quibus-
A2 ' - .cunque
* Liceat hanc in pofterum brevitatis gratia dicere rge.
tionems Derams,
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cunque aliis, quippe quos intercedens ratio femper Egrl: X;
1. §. integris exprimi poteft. Gio Denique cum fint tres
guilibet termini proximi inter fe primi ». 4, fimpliciflimis
numeris rationalibus hzc feries exhibet rationem were quan-
tumlibet propinquam », 3, Sic ratio 13! 2F vix parte
”(;é' major , ratio autem 2§84 : 4181 -ne quidem parte
9 _
_ 1. minor pera deprehenditur,
23925_926

THEOREMA. Fig. 7.

5. Si-curva Abf, que evolutione gignitur, inter
nafcendum aliam ABF fui evolutione deferibits dico e-
lemente [fimul nafcentia barum curvayrum fore in. 74
tione radiorum ofcili Chy bB, atque elementa areavuin,
quias verrunt ifti radii, m ratione eornndem duplicatas
Sit evolutz elementum b¢, qued dum evolvitur
defcribit pun&um B elementum BE curve ABF;
funtque fe@ores circulares bCe, B¢B elementa area-
rom deferiptarum ACh, AbB. Ob infinitam fuam
parvitatem be habendam pro linea redta & quidem
particula tangentis Bb produ@z. Et quia radii e-
volutez Bb Be tangunt curvam A¥f in b, ¢, efficient
eum Cb, Ce radiis ofculi in eadem curva, angus
los re@os. Igitur angulus EeB-+BeC=(EeC=B/C)
== (Encl. L 32.) BeC = bCe; ergo angulus EeB — bCe
ac proinde Se@or bCe 2 BeEjbe: BE:: Ch: ¢E &
(cfr. Eucl. X1, 2,) bCe: BeE:: Cb*: ¢B*, 4. e. d,

6. Cor. 1. Sit Ck vel Ce =z, arcus evolutus
Ae=v, qui etiam eft =Be vel Ee¢, {i evolutione
ab A incipiente, B cadit in A, (fecus autem in

feqq..
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feqq. pro v fubftituatur 2— v, defignante g reftam
quandam conftantem); erit BE—vdv:z, & (obChe
=1zdv,) BeE —?dv:2z, quz formulz in dato quo-
vis cafu fpeciali decenter integratz dabunt arcum
AE & aream AcE. :
: 7. CoRr. 2. Si curva Abfe, quz evolvitur, fu.
erit circulus, cujus diametrum vocabimus 3, peri-
pheriam =#; ob radium ofculi z in circulo conftan=
tem, zqualem nempe ipfi circuli radio %4, erit §.
6. arcus AB Cwrve Spiralis ex evolutione circuli de-
feriptee = [zvdv:d=w?:3 h. e. tertia proportionalis
ad diametrum & arcum’ circuli evolutum vel radi-
"~ um evolutze, atque fpatium evolutione defcriptum
AbB =fv*dv:d =} :30=31AB. Bb. 5

8. Cor. 3. Spiralis hujus arcus diverfi ut AB),
AF ab A computati funt ut quadrata, & f{patia
AbB, AbfF Ut cubi radiorum evolutz 6B, fF §.'7.
Et fumtis in peripheria circuli arcubus zqualibus
. Ab, bf, fg, gA &c. erunt arcus ‘AB, BF, FG,
Gz &c. ut numeri impares 1.'3." 5. 7. ‘&ec. :

o. Cor. 4. Ex §. 7. porro deduci poteft, {i fi-
at Ae: fF:: fF: ay peripheriam circuli diametro
x (=v?:#) defcriptam fore=arcui AF; & {i quara-
tur inter inventam x atque ¥ fF media proportio-
nalis ( = Vv?:37), aream circuli radio y defcripti
aquari fpatio AbfF. Hinc curva integra AFGe eft
— peripheriz circuli radio 3 Az deferipti, & f{pa-
tium AF2AgfbA = circulo, cujus femidiameter
eft media proportionalis inter Az & } Aa.

10, Scwoi. Cum detar in numeris prope veris ratio

A3 : dia.
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dianmetri circuli ad peripheriamy re&ificatio” & quadratura
curva noftrz eriam in numeris proxime veris habebitar, Sic
i fuerint Ab, bf, fes gA quadrantes circuli, erunt arcus
ADB, AF, AFG, AFs quam proxims 5,234, 4,975, 1,103,
19.719, pofico radio circult =1, & fpatia A6B, ALFF,
AbgG, AFaAgftA, 0,646} §.167; 17,9473 4134z telpeciivey

obi quadracum radii = 1.

PROBLEMA. Fig. .

v Metiri [olidum_revolwtione, Lunule Hippocras
tis civca axem AC genitmm. Quadrans.circult ACB
circa AC gyratus hemifphzriom defcribit, a quo
{i auferatur fegmentum fpharicum, rotatione di;
midii fegmenti circularis DCB circa eandem réy
&am formatum, relinquitur folidum quafitum. Sit
jam AC—=CB=CF=—1, ratio radii ad peripheriam
72 p, erit DF= 42, DC= V2—71 & per priuc. Stes
reom. foliditas hemifphearii = p:z7, “Sit ipfius DG

ortio quacunque Dl = x , erit per nat. circuls,
fo*:zx Vz—xx, .ideoque area- circuli radio 10
defcripti=(2x V2 —xx) p:ar, confequenter elementum
fegmenti {pharici =(2x V2 — xx) pdx: 27, cujus integra»
le (322 V2—x?)p:6r exprimit fegmentum {pheri-
cum. indeterminatum. . Quando itaque x evadit
=DC=V2—1, ideoque tum xx—=3—2V2 & x*=<
§Va—7, fatta fubftitutione reperitur {egmentum
{pharicum=(4v2—5)p:6r, quo fubduéto a dimi.
dia illa fphara=—p:3r, relinquitur folidum quzafitum
=(7—4V2) pior, ’

12. Cor. 1. Quia Conus, revolutione A' FCB

: : cir-
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circa CF formatus eft=p : 67, erit is "ad-folidum
noftrum ut 1:7__-4V2, (i. e. quam proxime ut
1000: 1343 < ). Sunt ergo-hac folida incommen~
furabilia, quamvis ipfe figurz generatrices fint,
uti conftat, in ratione zqualitatis. Exprimitur vero
horum folidorum ratio lineis reétis CB & 7CB—
4BF; atque Conus habens radium bafeos CB & al-
titudinem =7CB —4FB @quatur folido revolutione
Lunule defcripto Fucl. X11. 14, i :

13. CoRr. 2. §i inter CB & 7CB— 4FB quara-
tur prima duarum.mediarum continue proportio-
nalium, quz dicatur 2z, erunt cubi, quorum late-
ra funt CB & 2z, inter fe uti conus. diGus ad foli-
dum a Luonula formatum Euc/, X1. g3. Cors' -

14. Cor. 3. Cum folidum ‘rotatione. Seétotis
FDB circa FD defcriptum {it —= aggregato fegmen-

ti fpherici atque -coni = (V2 —1)2p¥37, erit foli-

dum noftrum ad illud ipfum ut 7—4v2: 4Ve __3
1. ipropemiodum ut 13435 £G4 O5° IEUIIL00
15. CoR. 4, Quia folidum rotatione figure pla-

nz circa lineam re@tam. genitum zquatur. fafto ex
figura genetrice in viam centri gravitatis ejusdem
(vid. e. g, Fac. Hermanni Phorenom..§. 47, Welfii Flem,
Mech, §. 193: 206.) fequittr ‘divifo folido jam inven- -
to (7—4v2) p:6r per figuram generantem - ARB
=3, haberi viam-centbi fgravitatis . peripheriam cir-
culi-ab illo deferiptam (7 .L4've) p:37, unde ra-
dius hujus circuli f. diftantia * centri gravitatis “db
axe, ‘geometrice vix aliter ‘determinanda, inveni-
’ gl e B Tk 1
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qur (7—442):3. Fala ergo CE=(7CB—-4FB):3,
agatur ipfi CA parallela EH, eritque in HG cene
trum gravitatis dimidiz Lunule ADB,

PROBLEMA. Fig. 5.

16, Ex dato quocungue in Superficie Terre punclo
ducte concipiontur refta ad centrum Terve atque lis
viea verticalis axi terreftri occurvens; querantur //}mi-
diameter illa atque linea werticalis, ut & diffantia
puncti concurfus @ centro ac denique angulus & [emi
diametro ¢ linen werticali comprebenfus, cognitis axe
terrefiri atque diametro egquatoriss®  Conducit hae
rum rerum inveftigatio ad parallaxes Lunz in diverfis
terree locis exaétius determinandas atque ad ~hy-
pothefes de figura Telluris, per obfervationes cir-
ca parallaxin Lunz inftitutas , examinandas; vid.
Lettres de oMr. De P Isle au P, Berthier [ur la Par-
allaxe de le Lunme, ubi etiam p. 35. [eqq. 54. [eqq.
occurrunt tabulz, quibus linearum iftarum atque
angulorum quantitates ad 1o:mum quemvis latitu-
dinis gradum exhibentur. Scire itaque cupienti mi-
hi, quo {pa&o ejusmodi calculi perfici queant, fes
quentes fe obtulere folutiones.

Solutie 1:ma 1.) Fig. 3. Sit PLA quadrans me-

' i ridiani

% Ex data folum axeosad diametrum =quatoris ratio-

ne, quippe fpeciem Ellipfoidis determinante, inveniantur
quidem anguli illi ut & linearum iftarum ratio ; licet non
quantitas harum abfoluta; id quod etiam ex infpe&ione fore
“mularum a nobis inventarum patet, '
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ridiani terreftris & quidem elliptici, cujus femia-
xis minor, qui etiam eft femiaxis ipfius terra, fit
CP—b; major feu femidiameter zquatoris CA=4;
LI normalis ad ellipin {. verticalis in loco L; LK
—y perpendicularis ad CGA; CK=«; oportet inve-
nire CL, L1, CI atque angulum CLI, cujus {inus
dicatur f. In Elipfi eft’ CA>: CP? :: CA® —
CK:®: KL%, adeo ut y>=5b* _b*x*: 2*, quze =qua-
tio naturam ellipfeos exprimit ; unde y —

byat—x2y & CL=(Vx* > =)Vb*—a*—b*x*. Eft
a o’
porro KO=~§2x(vid. infra§.3s) unde CO= (x__é__’ﬁ -
aa az. H

a2b* , & OL=VYOK?* +KL*=bva* _ (4> —b*)x"°.

“z dx aa

Et quia ACOI LAAKOL, erit KC (47x): KL(y)::

: _ ' @t :

CO -(a’f_b’x): Cl=a*—b* y—=a® _b* J5* _*?; atque
gt s bz (lt’)

KO (b*x): OL (bVa*_(a"—b° )x: )::(CO: Olz:)
a’ 3 a?

CK (x): LI = Vo —(a—b)»-
b

2. Hi autem valores inventi prafenti inftituto
non fatisfaciunt, cum fitum pun&ti L per abfcis=
fam CK, aut aliter quam per cognitam loci lati-
tudinem, datum {upponere haud liceat.. Hac ve-
ro ®qualis eft menfure anguli LOK, unde erit-OL

; B ad
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ad KL ut finus totus ad {inum latitudinis. Habe-

mus ergo, fi {inus totus ponatur=1 & f{inus lati-

tudinis =5, t: st bVt (gt b yx: bVr —x2
aa @ '

unde bV o =3sb Vat_(a®—6*)x?, ex qua porro

a an
zquatione eruitur x*=_2*—4*s>.  Hunc jam
a’—ats®_ b%s?

valorem 7s #* inferendo inventis fupra #. 1. valori-

bus 1pfarum CL ,. .ClL. & L1, ‘obtinemys .CL. =3

o (@b Cl=_ (@b & L1 =

a’._(a-’—-b“).f" Va> (& —b*)s*
46 ;qua ®quationes, ut calculo per
Vai_(a*—b*)s? i

lTogarithmos inftituendo apte evadant, hac forma
Vi—(1—4%)s* ‘

o _s i 25
fittantur: CL= ~ LI= ey
vi—(1—5 )s” 1'—(1 b b*)s*
PE a*
" az____ﬁz"g
Cl=4vi—(—0%)s%; vel pofito & =, CL =
@V l—(1—72%)s?, e oY

V= (1 —22)s2LI= Vi o m2)s2, Cl1=a Vi (1—n" )s*
Denique cum {it anguli I men{‘ura complementum
latitudinis adeoque {inus ang 1 ipfe cofinus latitu-
dinis, qui dicatur ¢, invenietur ang.CL1L vel q}{aa-

itis
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fitis prins CL, CI lateribus A:li CLI, & dein ger
princ. Trigon. plane inferendo CL: ClL:: {in. 1(=¢):
{; vel etiamfi incognit® {int CL, CI; datur enim
per formulas modo allatas earum ratio. Eft nem-
pe CL: GOl Vi—(I~—#%)s*: 1—n"5 ideoque
= 51 —n
Vi(I—nt)s®

17. Scuor. 1, Ut commoda reddatur harum formularam
praxis,notandom 1:0Quia affumfimus finum totum = 1, cujus
log. eft o, in canone autem finuum log, finus torius ponitar
10, chara&erifticam finuum artificialium denario mal&an-
dam efle; camque illa ( prazterquam pro finu toto,) fic <t}
defe@um indicabimus (igno — fuperimpofito, adeo ut chara&eri-
ftica fit negativa, fraftiones vero decimales pofitive accipian-
tur, Viciffim {i quis log. calculo inventus,in tabulis {inuum
querendus eft, chara&eriftica ipfius denario erit augenda,
2:0 V1 —(1—n*)? { qui dicatar B) efle cofinum arcus ha-
bentis finum s VI _ %% pofito radio 1. Similiter {y)
VI —(1 —n7)s* effe colinum refpondentem (invi s VI — n?,
Hinc i sJ1T —»* & sVI —»n quaruntur inter finus, fore
{8 atque y colinus refpondentes. ZAquationes autem invene
te hanc jam induunt formam; CL=48, Cl=a« _bb.s, LI

. ' ay

=4, [=se.1 —»n, Ex difis fimul patet, quo pado ex t1-

bulis finuum artificialium commodiffime haberi queant /og.
ViZn® & log. V1 _n%, fi log. »* & log. » in iisdem fais
exatte occurrunt ;. fin minus, modo, quem mox videbimus,
eosdem inveftigare praftat,

18.ScuoL, 2, Ex hypothefi Bougweri, quam fequitur loc. cite
Be : De

1
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Pe I Iile, eft ratio diametri quatoris ad axem terra = ¥79:
178 quam proxime, nimirum

a=73581013 fie}::lp..gall\“, LOg. b= 6.fI3j'7f5

b =3262688. 5 fubtr. L 2= 6.5160080
A+ l=G54570T. § Lb:a=Ln=19975676
a—b= 18324.F% 4L.n= L.n*= 1.9902704
05, 210= 6.8158235] 7*=0.977%57

A ‘”Ladd. - n%= 00221543

Log. #—b=4.263032% :
iy L (L PR AN ®
Log, a2 ~bb= 11.0788557 L.x_ n*=2345458

ENpnt = w1 F
fibtnalos =Loos pojaordo Al S EITTAS

L.2* —b*L.¥ _»*= 2,0468397, fubtr, L. 2 :iy_r&nogo
o Lot —n*= 10234198 - L.> b= 45628477
p 5

10, Cer, I. Ex inventis itaque §. 16 formulis

hz eliciuntur §§. 17, 18. Regulz: Logarithmis
conftantibus * 7, 1727200 atque . 02343198 addatur
log. finus latitudinis datz; habeantur aggregata
pro logg. {inuum & fumantur his refpondentium
cofinuum logarithmi, quorum {i pofterior (log. ¥)
a priori (log. @) {ubtrahatur, & refiduo. addatue
conftans 6. §¥60050, habetur log. ipfius CL he-
xapedis gallicis expreflz. §i autem idem conftans
6. 5160080 minuatur invento L. ¥, refiduum e-
, rit

*Conftaates, quoram fzpius mentio fit, Jogarithmi tales
fant non nifi pofica illa quam affumfimus vel ratione b
vel eorundem menfura, Quando autem pro hac vel ratio-
ne vel menfura, fubftituiter alia, etiam locum iftorum logg.
alit conftantes, eadem modo inveniendi, tenebunt,
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rit log, Lk Porro a fumma conftantis 4. 5628477
& logarithmi finus latit. auferatur L. y, re-
{iduum eft log. CI. Denique a fumma conflantis
3. 0468307 & logarithmorum f{inus atque cofinus
latit. fubtrahatur L. 8 ut habeatur log. fin. ang. CLI.

a0, Schor, 3. Sit e. g, latitudo data 60°; eft jam

Log. s=1,9375306 ~ Log s =1.9375306
add. conft. T. 1727290 add. conft. = 1. 0234198
—+ 10, : —+ 10,

9. 1102596 cui inter . 8.9609504
Jogg.finuumquarendo refpondet Vedd olth A£931
log cof. =7.9963617 =L.B quzratur inter logg. fis
fubtr,.L.y= 7.9981783 nuum & fumatur log,

Lty = 1.9981834 cof. refp, qui eft L. »
add.conft.— 6,5y 16c080 ' =T. 9981783
Log-CL=7¢ s141914, CL = 3267318 hexap.
L.a:,=6.5178297» - a:y=Ll= 3204806 hexap.

o tlie o L, s=T 9375306

e i‘e:;é" T 9377306 add-{ L.c=T1. 6989700
. + 45 2347? conft- 7. 0468397
4.5003783 13,6833403

fubtr, L.y =1. 9981783 fubtr. L, B=T- 9963612
Log.Cl =4,5022000 Log. /= 3.6869786
Cl= 31783 hexap, R eae
7.6869786

ang.CLI=  16g4""

Formulas vero paulo fimpliciores dabit fgquens i
21, Solutio 2. lisdem pramiflis qua in Solut. »
#, 1, di@a funt, fi¢ latitudinis date tangens 2, fe-
B3 cans



) ull
cans z & cofinus ¢; erit 1: #:: OK(6%%): KL

=

; a
(b Vaa —xx), unde fiet x*= _@* ; quo valore
a (A gt
16 x> fubftituto in inventis fupra Solwt. 1. » . va-
loribus ipfarum CL, LI, CI, debita redu@ione ob-
tinemus “has formulas (in quibus denuo n=b:2):
CL=aV1+"1)"; Ll= ¢V =+ =(quia VI —+¢"

Soto00s STt )2 Vi—+@t)*
eft fecans latitudinis =t2,) 0% ;Cl= i =biag
: Vi —(nt)? aVis(nt)?

& denique pari modo ac antea Soluz, I u. 2. repe-
ritur [ = (11— nn)ct,
VIstt

22. ScHot. 4. Notamus jam: pofito finu toto = ¥, elfe

(4) V1 +(~#)* fecantem arcus, cujus tangens eft nr; & (¢)
Vi1 +(n%¢)> fecantem refpondentem tangenti »%2. Quamvis
autem canon logarithmorum pro fecantibus vulgo non pro=
ftet, illo tamen deficience facile habetar log. fecantis, fubtra-
hendo 10% finus a log. tangentis, quia finus : radium:;
tangens: fecantem, & in noftra hyp. radius = 1. Hinc qua-
rendo log. #¢ & log. »*¢ inter logg. tangentiom & ab iis fubtra-
hendo logg. {inuum refpondentium, habentur fog. & & log.
¢ Ut vero commodior adhuc reddatur praxis , notare ju-
vabit: {ecantes ‘angulorum efle inverfe ut cofinus eorundem;
eft nempe cofinus: radium:: radius: fecantem, indeque in
prefenti cafu fecans = 1. Ergoz= 1 & {i » at-
que »*¢ quarantur inter tangentes, & f{umantur coﬁnu{s re-
pon-~
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fpondentes 7, », erit a°=_[ & e= 15 unde formulz §. ar,
¢ 1
inventz in has jam abeunt: CL — (4¢=) f_?;; L= (4z=)a
, ; 3

Cl :(12__.;"2. t=) 4 brals fo (X —ntit =) X —nPty,
4 4 €

Quaz vero de chara&eriftica {inuum artificialium fupra monui-
fhus, heic de tangentibus fimiliter obfervanda func.

23. Cor. 2. Jam quia fupra inventus eft log.
7=7.0075676, unde 2 L. » feu L.#2*=1. 0051352,
fequentes prodeunt Regulz: Logg. conftantes
1,0075676 & 1.9951352 augeantur logarithmo tang.
latit, datz; quarantur’ binz' hzfumma inter logg. -
tangg. & fumantur cofinuum his refpondentium
logarithmi, quorum f{i pofterier (L. #) a priori
(L. ¢)aufertur & refidyo additur conftans 6.5160080,
prodit Leg. CL. Si vero a L. ¢ fubtrahitur cofi-
nus latit. & hoc refiduum augetur conftante
6. 5160080, habetur Log, LI Porro aggrega-
tum ex L. ¢, logarithmo tangentis latit. atque
conftante 4. 5628477, eft Log. €. Denique
fumma ipfius L. », logarithmorum . cefinus &
tangentis latit. atque conftantis a. 0468397, da-
bit log. fin. CLL (¢fr. §§ 22, 18.) ‘ ;

24, Scuor, y. Ur pateat utriusque methodi confen-

fus,
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fas, eodem quo antea utamur exemplo; efto widelicet lati-
tudo 60°, ;

Log. £=10.2385606 Log. t= 10.2385606
add. conftant. 1.9975676 add.conft. 1.9951 37:‘;
102361283 10,233695 8
cui inter Jogg. tanga. quz-  <uipro log. tang. fumio ree
fito refpongegt e fpondet iater logg. coff.
Log. cof. 9.7007918 L.y I.7026084
~ 10, ]
L. {=T1.7007918 l. {="T1.7007918
fubtr, L. 1= 1.7026054 : fubtr. L. c= _I_-§_9,§9793
' 1.9981834 0.0018218
add. cbnﬁ. 6.5160080 = add. conft. 6.5160089
Log. CL = 6.y141914 = Log. LI=6.5178298
ut antea

e (L. » = 1,7086084
s et
conft. 45628477  {conft. 2.0468397
Log, Ciz 4,§02200% . 20
Log./= 755869787
ut fupra §. 0.

ag, Scuot. 6, His methodis fequentem compufav'rfnus

o decimo quovis latitudinis gradu Tabulam =, cui a-
fiam ex tabulis De 0 Isle loe, cit, contra&am fubjunximus.
Lat.

* Cum tabulz logarithmorum majores pro numeris vul-
garibus , ut & canon finuum ac tangentium artificialium




Lae
?

Lo}

10 .

- 20

30

- 40
o
60
70
go
90

Iat,
inds
10
20
30
40
50

60 .-

0
g0
90

# ) 1w (B

CL LI CI
3085013 3281013 0
3280468 3281564 6347
3278896 3283153 12508
3276473 32855 8§ 15299
3273509 3288484 25546
3270322, 3291790 25088
3267318 3294805 31783
3264847+ 3297270 34517
3263248 3298881 36187
3262688 3299440 36752

Ex calculo D:ni De P isla

CL 51 Tl Cl
3281013 2281013 o]
3280572 - 3281464 5165

..3279263 3282876 10609
3277155 3285562 16484
3274377 3288942 22728
3271202 3293395¥ 29036
3258017 '~ 3298183 34895
3265252 3302519 39696
3263396 3305559  4285¥
5262088 3306653 43964

ang,CLI .
[ i
0 G iy
6 35
» O 20
16 28
13 57
18 g9
16 4
6 26
6 38
0o i}
ang CLI
o’ o't
g v 90
Io Dty
14 58
1B 17
19 37
18 23
14 18
7 jo
Q' 50

- 86. Scwor, 7. Magni, qui inter D:ni De I’ Isle atque

voftrum calcojum deprehendicur, diflenfus vix aliam f{ufpi-

cari,

(¢fr. §§, 19, 23.) major quam pro fingulis minuatis primis
vobis ad manus non fueric; ne vitio nobis vertat B. L. @
forée per calcuvlos noftros .in hac & 18, 20,24 .atque infra
27529 §§, ultimz notz numeric& quantorum quafitorum mi-
nus exade funt expreflz. gl
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cart licet ‘caufTam, quam quod fine dubio ille, cum Bose
- guero, fupponat meridianum quemliber terreftrews non effe
ellipticum ( qualem nos pofuimus ,) fed aiiqs generis car-
vam*; quamvis tamen loc. cir. p. 35, pro ellipfi eu_ndem af-
fumere videatur, Ab hypothefi autem meridiani elliptici quantum
abhorreac ¢jus calculus, vel inde patet, qued ipfius tabu-
la exhibeat ad latit. go®, LI= 3306653 hexap, Eft enim
in hoc cafu L1 radius curvaturz in extremitate axeos mi-
noris ellipfeos, ideoque = sab, ¢fr, infra § 373 cum itaqus
§. 18, fic '
: Log. #>— 13,0320160
-L.b= 6.5135756

, L. #%:b= 6, 5184404 :
erit. LI = 3299440 hexap. ac proinde minor , quam
ad latit, 70°., 90° ab ipfo fiatvitur. Per noftram autem
regulam §, 19, reperitur LI itidem 3299440 hexap. De ce-
tero CI jam evadit—=LI—CP feu (4> __6?):6 = 36752 hexap,
qualis etiam per regulam noftram invenitur; longe itaque mi-
nor, quam ex calculo Dini De I lsle, :

. 27. CoRr. 3. Quaratur in qua latitudine ang.
CLI f{it meximus?1In hoc cafu f, adeoque (per §. 16.
Soli 8. n, 2., & ob 1—n* conftantem) s¢: Vi—(1 —n*%)s?
vel (pofito s —m*=e, & in locum 75 ¢ fubfiituto
e : - _ejus

¥ Ex hypothefi Poxgueri meridianus terreftris conftituit
curvam ejus generis,- ut ab zquatore verfus polos incré-
menta graduum meridiani, quibus videlicet {uperant gradum
primum, (int proporrionalia biquadratis finuom latitodinum
(Luiofs Kenntnis der Erakugel p. m. 63.), quz vero in elli=
pfi funt fere ut quadrata eorundem finuum (News, Princ, Phifs
Nar. Math. L. 3, prop. 80, & Maupertuis in Mem. de ¢ 4=

cad. 1735, po 131, [e44.)
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ejus ‘valorc vi—ss,) sVi= g5 et maximym quid. Re-

———————

Vi _es?
{355 _.es?

peritur vero hujus fluxio= 7 -‘--i-?_:‘f-;”;“'.dﬁ quare in
4 . pn £ 3

cafa maximi 1 . est =255, unde deducitur 55 =
(1 Vi—e=m) 1=’ = 3 & 57 of 1i? =
e b 070 Bk 98 , o
1t Vit = q: Jag —+bb. Quia ergo per §. 18. eff
; Log. Vi =1.0234108
Subtr. Le Vi —u*=7.1727200
; A e B
- erit L. y:Vs—#’=1. 8506908 Log. {inus
latitudinis quafitz. Similiter fi ex formula altera
fmi—n’ ¢t §. 21, tangentem latitudinis, in qua

e : _ .

ang. CLI {it smaxinus, inveftigare lubet; fumatur ipfius
¢t hoc modo transformatz) t

Vi (21 ' Vi 1t.V1-2ute

(quia §6.21,22. =13 Vi_e1z) fluxio, quz invenitur =
1—n%* 3 hinc in cafu maximi, #%* =1,

dt_(;_—ftt e at):

unde t=rm =ab, qua formula etiam ex priori fa-
cile deducictar. FEf itaque tangens latitudinis quefite
ad [inum totum, ut CA.ad CP el ejusdem fimus ad fin.
tor, ut CA wd AP & latitudo quafite = angulo CP4,
quem axis terr® & refta a polo ad aquatorem
du&a comprehendunt; qui angulus, data ratione

e o axis
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axis ad diametrum ezquatoris , . facile determinatur
vel eo quo jam oftendimus modo, vel faciliori {i-
mulque adcuratiori-(quippe ex ratione : ¥ imme-
diate fluente,) per formulam alteram. - Sit e. g. ut
. fupra Log. #=T. 9975676 erit L. 1n= 0.0024324,
cui Log. tang. refpondeant 45° o 37! pro latitudi-
_ne quafita. s i S ik
28. Cor. 4. Data Ellipfeos fpecie feu ratione
a:b, inveniatur maeximus ang. CLI. . Hoc in cafu §
97, 1=, unde § 22. c=(_ ! =) = _; qui-
o Vi1t Vium
bus valoribus iplorum ¢ & ¢ {ubftitutis in formu-
la [= (t=mn)it G, 21, prodit f=I—n=00—bb I-
: vizent ! tnn  ag—bb
dem obtinetur {i in formula f= . (= m)sc. .16,
: VI (U= m)ss
ponatur (§. 27)__t Tloco s, & pro ¢ ipfius vae

—— T

Vi—-nn .
lor (Vi—ss=)__ 7. Habetur ergo hac
Vi nn i

TuroreMA. Ut fumme quadratornm ex axibus
#d coryndem differentiam fen quadratum diffentie foco-
v, ita [inrus totis ad fiuum aneunli CLI maximi.
29, ScroL, §, Cum fit ¥ —mz= (X —=7#)%, & in hyp,
; I—+nn ° I —n%* BT
data §, 18, g9 Log 1 —v»=4.0036794
fubtr, L, 1 —#%= 2, 34545 %0
: eric 3, 7482214 Log. fin, 19" 1g¥
g 5 ang.
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ang. max. CLT, qui-etiam per §§. 1o, 23, ¢o/. §. 22, inveniti
poteft. §:pho autem 27 alterum hoc continetur generale .
30. THEOREMA Punum Ellipfeos omue, ex quo
dulte [emidiameter  arque mormalis  angulum intercie
pinnt omuinim maximyny ite fitum eft, ut wormalis in
iflo puncto cum wirolibet axe angulum formet aqualem
illi 5 quem axis alter atque recta binorum axium extre-
ma copjungens , comprebendunt ;. videlicet angulum
LOA=CPA & LIP=CAP. Sunt ergo in hoc cafu
AN LKO, ACP, IRL zquiangula ideoque CP (6):
CA (8):: OK (b’x): KL (bVaa—xx, cfr. §. 1. Sobs
= _

: 2 : 1
7. n.-2) quamocbrem CP. KL=CA. OK, unde de-
ducitur # = viea. Hinc di&um ellipfeos puné&tum
facile determinatur erigendo ex A ad CA norma-
“Jem AG=AC, jungendo CG, quam fecet circulus
centro C radio CA defcriptus in N; tum ex N de-
mifflum in CA perpendiculum NK/ determinabit
in quadrantibus ellipfeos' ALP; Alp puné&a defide-
42 dg i ] \

21. Cor, 1, Eft vero tunc etiam »= V1bb, uti
facile patet fubftituendo 1ss ipfi x* in zquatione
ad ellipfin 9= 5>~ 6°x*:4*, vel hoc modo: in el
lipfi eft CA: CP::(NK cuijam per conftr. §. 30, eft=)
CK: LKj; Cum ergo CK>=} CA* §. 30, eft quo-
que LK* vel CR*=1 CP*. . ' A

32, CoR. 2. lan hoc igitur cafu &* —3* =
(22 —+b>):19 1, e, +CL? = }({CA*=CP2) = } AP%
Cumque in Ellipli fumma quadratorum ex binis
quibuslibet femidiametris conjugatis f{it = fumie
124 ' G5 quadras
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quadratorum femiaxium (per princ. Sefl. Conicd), exit
CL =Tuz conjugatz. Extremitates ergo diamelrorum
conjugataram inter fe equalinm funt e ipfa, de qui-
bus §§. 27, 30, quaritur, ellipfeos puniia, & per
di@am §. 30, conftru@ionem diametri conjugatz,
quz inter fe zquales {int, in ellipfi determinantur.
.~ '33. Cor. 3. Quia iisdem pofitis €€. 31. 32. CL:
AP:: CK: CA:: LK: CP, erit ang. LCA=PAC =
CAp, ideoque CL ipli Ap & fimiliter C/ ipfi AP
parallela. Alio itaque etiam modo  invenjuntur in -
ellip{i diametri conjugatze invicem zqualess & con-
{equenter punéta angulo, quem: antea §. 30. dixi-
mus, maximo refpendentia, ducendo nempe per
centrum C reéas ipfis AP, Ap parallelas. . -

34, Scor.  Pofterior hic modus diametros conjuga-
tas xzquales inveniendi etiam exiis fuit, qua in 14, Marchioe
nli Hofpiratii Traié Analytique des Seftions Conigues §. 68, n. q,
‘analytice inventa extant; veritas autem ejusdem fimplicifli--
‘me fic probatur: Ob parallelifmum re®arum Cr pA & quia
CP=Cp erit Pr=rA, ideoque AP wurdinatim applicata dias
metro per: Cr, Ergo CL quippe parallela ordinatz AP,
‘conjugata eft femidiametro CL.  Porro Fwl. I, ag, 4. ang.
ACL =(CAp=CAP =) AC/, quamobrem, congrasntibus
‘gquadrantibus CALP, CAlp, congruent quoque CL, C/ ac
proinde zquales funt, Viciffim patet idem obtineri bifle&is
AP, Ap in r, & & ducendo diametros per pundta r, «,

LEMMA. Fig,3 - | -

35. Irvenire valorem [ubnormalis OK in Ellipfi *.

: i g Sint

* Notiffimi hujus Problematis folutionem hanc fpecm
fem, fion calculi differentialis: aut alius ipfi affinis tangene
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Sint omnia ut in probl. prec. §. 6. <& praterea
F, f foci Ellipfeos,  quorum diftantia a centro CF
vel Cf= Va*—~b* dicatur ¢, unde KF= =t ¢ ¥
prout punétum K vel inter F & C vel F & A ce-
ciderit. Per naturam ellipfeos eft CA?(a?): Cp?
(@ =) CAT = CK? (2°—x?): KL? =8%—x'—c?
—+c?x?: 475 eft autem KF‘=¢? — 20x —+ &% ; hinc FL
= (VEF?=+KL?=) s —~rx:« ideoque fL= (2CA~ .
FL=) a—+¢x:a. Cum vero normalis LO bifecet
angulum' FLf, erit Eucl. VE 3, FL: fL:: FQ: Of,
ac proinde FL L fL (22): FO_.Of feu Ff (2¢)::FL
(@—=¢x): FO=r—~¢%, unde CO= (CFFO=)c’%
& 4’ “*
&OK = (CK— CO=t x (0~ ¢?):4*=)b° X = px, fi para-
: J a* 2z 3R
meter ad axin majorem pertinens fuerit = p. .
36. Cor. 1. Si concipiatur CK fieri = CA , fi:
ent OL & QA infinite vicinz feu coincident, adeo
ut utraque ipfarum f{it radius curvaturz ellipfeos
in vertice A. Eft autem OA=(CA —-CO=)a—c?x:2*
§. 355 quare falta ¥*=u, erit OA=(2}—¢)e=b2e
=1ip. Vel hinc ergo patet, quod per alias etiam
methodos eruitar, (Hopit. 4nal. des inf. petits §. 39,
Wolf. Elem. #nabf. inf. §. 326,) radium ofculi in
vertice axeos majoris ellipfeos, zquari dimidie pa-
rametro ad hunc axem pertinenti.
tiom methodi, fed fimplicioribus Geometriz clementaris ge

Sectionam Conicarum principiis innixam, fubnedere h, I, ji=
ceat, ioprimis in illuftrationem antecedd. §§. 26, 6, ‘
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©o0 g9, Cor. 2. Quiaut i §. 16. #.' 1. reperitur
Ol =y (@* ~b*):b>, indeque IP = (Cl—+CP=)
by a’y:b*; falta y = b, fiet etiam 1P, feu ra-
dius circuli ofculatoris in extremitate axeos mino-
Tisy, =aa:b =% parametro ad hunc axem relate.
Aieggs AR, 306 9 BT R G 3L
b:x: 0 =KO, erit KL*=CP*~CK.KO, undec CK*
SREP P _COREDCRIRO, 6. (e L= .CRIE Ca
CK. Similiter quiaw>=2a"—a’y*:b>, & (ob ALRI
) OKL ‘ideogue OK (b'x): KL (3):: LR ¥):IR;)
‘ ' : @* : £33 i
IR=a*y:b>, erit x* feu LR?>=CA*~IR.RC; con=
fequenter (CR*—_.LR*==)CL>=CA4*~CLCR. « Exrgo
ia elipfi differentia inter quadvate. femidiometri cujuss
cungue o utviuslibes [emiaxeos equatur velfangulo ex
[emiordinate, ab. extremitase illivs diametri ad - axem
conjugornm ducle, diflantia _a centro in_ partem axis
conjugati, inter ceptrum & normalem 13 eodem elli-
pfeos punclo interccpiams _ : a3 g

51 4 30, COR, (43-0bCA-*/,a Gl CR 2 ( CL =) CP:
2:C0.:CK. §. 385 -erits CO2 CK—+Cl. CR==CA > .~CP3
= CF* {eu fumma iflerum veclangnlorum conffuns, -
qualis nempe differentie inter quadrata [emiaxium [eu
quadrato diffanize focr @ centro. |

PROBLEMA Fig. 4

40. Invenire Curvam, in qua grave, vi gravitds
sis unmiformi fecundum diveltiones parallelas [ollicitatum
defcendendoy ud horizontem moty. equabiliter vetardeto
: 3R 9% 02 ol E 10 oAl pi s 60e
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accedat, Quarenus motus hic relativas continuo
retardari fupponitur, is tandem omnis exfinguetur
in punéto videiicet. curve infimo A, guod prein-
de re&e pro vertice & reftam AH- verticalem pro
axe curve affumimus. Incipiat grave mowveri in
S, ex altitudine AH =& Sint coordinatz curve
AP=x, PR=y, erit HP=4..x. Quia motus re-
lativus fecundum PA aquabiliter retardatur. & in
‘A extinguitur, erit per princ. Mechan. tempus de-
fcenfus per PA, few per RA, in ratione fubdupli-
cata f{patii emerf{i PA, i e ut vx; cujus differen-
tiale megative acceptum, nempe — dx:z¥x exprimit
tempusculum, quo grave per pP infinite exiguam
- particulam  axeos di¢o illo motu relativo, h. e.-
per curvae elementum 7R motu abfoluto defcendit.
Hic ipfe motus per #R; quippe im inftanti fere
temporis faltus, uniformis cenferi poteft; ejus ve-
to celeritas par princ. Mech. illa e, qua cadendo
per altitudinem = HP acquiritur , proportionalis
nempevHP = V4 —x. Jam guia, mota exiftente
®quabili, fpatium exponitur per fa&um ex celeri-
tate in tempus; erit in noftro cafu 7R, id el per
princ. Cale, Differs < Vx> y*= . dxVo—x, unde
Lo : geadiy, 0 LU
deducitur dy=dxva—5x =adx _ sxdx = adxe — 10xdy

co2Vx 2Vax —5xx g Vax — sxx-

B0 o sty (B

*Quin poffibilis (it ejusmodi motws, vel in anteceffum
dabitari -nequit, -inpriasts «cum in  defeenfur -gravis ffuper
Cycloide fimile quid obtineat, ut infra §. g1, vifuri fumus.
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:;(E)[ V‘_-:_g_dx; ; téfmmus nempe JE, alﬂebralce m-
28 avVaxirxx -
tegrari nefcius, reducendus eft’ ad re&lﬁcanonem

arcus Clrculans. ~Notamus 1taque effe & ~+ &=

[w J,Jx _..xx—+(¢) Jo il Vs & adx
; m%ax.—xa 2 20V ax —~ X
elementum arcus c1rcuh, cujus radius =4 & abfciffa
a vertice computata = x, adeoque ‘¢ ipfum illum ars
cum ;a-.autem ejusdem circuli femiordinatam abfciffz
» refpondentem. Unde: patet a—e effe. ad axem ad-
plicatam & ebfciffe » refpondentem femiordinatam
Cyclmdls ordinari@, cujus circuli generatoris dia-
meter = lz; ideoque femiordinatas curva quafitz
effe ad femrordmanas cyeloidis , iisdem abfciffis re-
fpondentes, in ratione conftanti = V5:z. Pendet i-
taque curve noftm, qua (;clatdt affinis eft, con-
firuftio geometrica a conftruftione Cycloidis ordi=
narie vel re&ificatione ' circuli; qua “concefla fe-
guenti modo perfici poteft: Fa&a AK = y44, €entro
K radio KA defcribatur circulus AoB; fiat ad AB nore.
malis Al =1 AK, atque radio KI cn‘cu!us GOF priori
coneentricds.]a‘m abfciffze cuilibet AP refpondentis fe-
miordinatz PR longitudo determinabitur & curva no-
fira per punéta innumerafic inventa defcribetur, {i jun-
&a Ko producatar in O fiatque Op ipfi oP parallela &
denique PR =0 _.0G, BC vero=FQG. .Nam ob
{emnebmema AoP 4 GOp inmlxa, cft Poa..arc. vo
: 4! ?
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p0 . 0G:: KA KG vel Kl::( per conflr.y 2:vs;
0. e £ Vel fi prius mechanice, convenienti ni-
mirum volutatione femicirculi: AoB fupra re&am
BC, deferipta fuerit femicyclois ordinaria; ejus fe
miordinatas. produtas augendo in ratione data 2:
Al 5, determinantur punéta curvz neftre. Quia
porro docet analyfis data curvam non porrigi ul-
tra altitudinem verticalem: AB={AH; fequitur: ut
grave ea, qua fuppofuimus, lege moveri pofiit, i-
dem libere prius cadere debere per altitudinem
quadruplam axeus curva, nempe per SC=H3 =34
BA, quam ad bafin ejus BC pervenit.  Obtinebit
vero idem plane motus; a guocungue pun&o cur-
vz ut R grave in eadem incedere incipiat, modo
- prius ex loco zque alto’ L demiffum fuerit. Quam
enim defcenfu per SCRR, eandem cadendo per LR
acquirit celeritatem, nec aliam ‘in'R motus fubire
fupponitur mutationem, quam“quod juxta direio-
fnem curve infleGatur. PRPLS 4 s
. 41, Cor. 1. Quia tempus motus relativi per
PA h. e. tempus defcenfus per RA, eft ut vPA
feu. ut Ag; {i chorde. AB, A¢, Ao, fumantur in
progreflicne arithmetica, cuyva arcus CR, RR,
RA temporibus @qualibus. percurrentur. 2 T

4%. Cor. 2. Sit' b tempus ‘quo -grave libere ca-
dere poteft per BA'={s; eodem- tempare b poflet,
‘celeritate lapfu illo- acquifita’ zquabiliter motum, e~

“metiri fpatium =% & (per princ. Mech,); eft ergot

celeritas illa="2#, cum"in motu uniformi' celeritas
: 5b D2 {it

L
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fit = fpatio per tempus divife. - Invenitur hinc ce-
leritas eadenda . pel HP- acquifita +i. e. celeritas
in pun&o -curye R = (inferendo ¥BA: VHP i3
22:) 2\frm—uzx, per quam d.xufo curva elemegto
Fhsit by T s

€S, 40,) dx\!a-x, quﬂtus de\ff dat tempusculum

2Vx 4-~/ax
quo. illud percu,rituf‘ & [bdxIr=birx eft tempus
: 4\fax 2Va

defcerh{'us per curya arcum RA, quod evadit= 1 5
quando x = fs. Tempus ergo defcenfus per cur-
vam CRA (gravi cadente ex S, ceu ubxq,ue fuppo-
fuimus ,) eft fubduplum temporis, quo ex quiete
libere caderet per altitudinem = _axi curvae BA,
confequenter=: } temporis ecadendi per SC =4BA.

'43. Scuor. Curve hujus, quz a propmesape jam ‘expli-
cata vocari poteft Curva .eg:mbmu’r retardari defeenfus, ane-

mine fadtare vidimus  mentionem. , Lubet: itaque de eadems
ahqu;d. adhuc addere.

PROBLEMA. ng 4

44, Ducere reclam TR, que eurvam a’eﬂ‘eﬁﬁtr £e
guabiliter retardati in dato pundlo R tangat ; eandem= .
que_eurvam - reclificare & quadrare. - Omiffo ratio-
cinia mechanico ( confideratiane -nempe vis, qua
grave in quolibet curvae pun&o fuper illa defcem -
dens acceleratur,) cujus ope primum  indireéte in -
methodum mox tradendam ducendi. tangentem ad,
hanc curvam mcxdlmua, aliam anal}ﬁn [5' fupeygo-
: - ribus
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ribus facile fluentem dabimus. Sit R elementom
curvae; ideoque: habendum ‘pro- linecla refta & par=
ticula tangentis; -du&is- femiordinatis RP, #p, atque
R normali ad pr, esit .Pp= Rw = dx; du&a AN
© parallela tangenti TR, ob A Rur U) APN habe-
mus dv: (Rr=) 98Va—% (§. 40):: &1 & Jawo, xx

, 2Jx
= AN. Faéta ergo AQ = 5AK, centro Q radie
QA deferibatur circalus, qui reétam PR vel ean-
dem productam fecabit in Z, & centro. A radio=
X PZ circulus occurrens re&ae PR in N. }tln&aa
AN fiat parallela RT, qua erit tangens; eft enim
AN=! PZ=( per pmpr. eivendi) 2 IQA° — QP2 ==
! Vax—xxy, 9. e i Vel fi mavis determinetur
pun&um N quazrendo PN, qua per analogiam dx:
Jy feu (§. 40.) dx¥a 5% =% PN, repcntur ¥
2V dhag £
tl-ax— sxx = p0, cfr. Protl, prﬁ. ?. 28, .
Quia §. 40 elementum curva -~stla._:g =

; 2Vx
adx — xdx""ﬂﬁfx_.zx[fx_p _ aa’x, hu_ms mte,grale
2Vax— X% g NN XX ANOE— KL, :
\(ax._xx—rf adx. g eft dlmxdlum aggregatum
gVax xx :

ex femiordinata ‘& arcu c:rcuh, centro \Q radie:
32 feu QA deferipti, abfciffe AP refpondentibus,
feu medium arithmeticum inter femiordinatam il-
lam. atque areum (vel dimidia femiordinata Cycloi~
. LN ‘b3 S dis
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dis ordinarie, habentis generatorem. eundem cir.
culum, ): #quatur curve noftre arcui ‘AR ,.adeo-
que integra curva AC = femifumma arcus & fe-
miordinat® - refpondentium finui verfo AB' in di-
o ‘cireafer, LMy iva & Oy oL bl :

% Denique cumv {ingula femiordinata. PR curva
noftrz ad f{ingulas Cycloidis ordinariz , eundem
axém AB feu circulum: generatorem AoB habentis;
fint in ratione conftante’ V5: 2, §. 40; habebitet-
jam -area illius curve ABCRA ad aream femicy-
cloidis eandem rationem; ideoque-ad aream feémi-
circuli generatoris AeBA , utpote femicycloidis fub-
triplam, rationem 3+/§: 2, feu fere '3354: 10005
atque: fumta inter KA & 3KI media proportionali
%, {femicirculus radio z defcriptus = erit arez ifti
ABRCBA,, Bucl. XIl,.24 coli. ¥l. a0. Cor. 2, lgitur
tam re&@ificatio quam quadratura zque ac ipfa
‘conftru&tio curvz noftrz, a re@ificatione: & quas
dratura. circuli dependet. D e ’

PROBLEMA * Fig. s
O as Pofitn eadem; que in §. 40, byporhefi. gravi-
tatis Galileana, explicare motuny, quo mobile [uper ur=
cu. quocungue GL, GA Cycloidisy cujus axis AB wers
ticalem haber [itwm vertice A dgorfam. [pefante , ex
quicte de[cendit. Ducantur ad AB_normales. GD,
© . A&um hi¢' quidem agimas, cum poft inventorem Hi.

Fewiim multi hoc' argumentum: pertradaverint vid. inter.
alios Keill in Introd, 44 veram Blhyf, Le, XV. Theor. 46, p,
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LP. "Quia'datur punftum G unde motus incipity
daturAD ‘qua fit=¢." Sint-porfe ‘AB='a; indeter-
minata DP=t¥, AP ='¢Zx,’ femicirculus generator
AK'TB, tempus ‘quo grave per BA 'ex quiete libe-
re defcendsret = b, unde; ¢fr. §. 42, celeritas hoc
lapfu acquirénda = 2¢:b, & celeritas cadendo per
DP feu defcendendo’ per ‘GL acquifita=2Vex,. Per

gpropr.Cycloidis eR AG= 2AT me dug, AL =2AK =
g Vae —ax,1deoque GL = 2var —~2Vac—ax, cujus dif
ferentiali___#4x = elemento arcus GL, divifo per
I 4 Lo e R D e
celeritatem “in. L inventam 2 Vax: b, habetur tem.
pufculum - bdx  ‘quo elementum illud percus-
M S R STy ST
ritur , adeogue” omnium illorum tempufculoram
famma J 475" dat tempus que grave integrum
2 Vo S 0 RS e S O OV

arcum GL emetitur. - E& vero__¢dr,  quod '@

% y == ) & VX Ax

catur v, elementum arcus DF circuli ‘diametre
DA =¢ deferipti,, cujus abfciffa e ¥ =DP; quare
E s RIS Ot iy

w171, MacLawrini Traité des Fluxions €8. 407, 408, Intes
rim occafione "daca’ ex §. 40, work *, nonnihil ab alife;
quantum nobis quidem conftat, non tadtum, in feqq. i’n:
primis Cor, 6, allaturi, pace B. 'L, brevem injiciemus men=
tionem eorum, quz proximum ejusdem fundamentusm confis

twunt. vel com bis ar&o nexu coharent.




LG
fo bs = {bdv=by, & quando GL f‘t-—-‘GA,

£ \!C‘I — XK ¢ <4
feu DT evadit = {emiperipher .z DFA Ergo tempus‘
defcenfus per arcum. quemicunque GL Cycloidis eft
ad tempus &, quo grave ex quiete libere caderet
per altitudinem = axi Cycloidis, ut arcus circula-
ris DF =% ad diametromm DA = ¢ ; ideoque tems
pus defcenfus fuper arcu quolibet Cycloidis usque
ad punctum ‘imum’ A, et ad b ut femiperipheria
circuli ad: ejus dlametrum, adeeque in ratione con=
ftante, - Sive ergo a C five punfto quocunque alio
G, Q &c. demiffum fuerit grave, eodem tempore
ad A perveniet, unde & Cyclois Cwua Tautochres
%4 vocatur. ;

- 46. “Cor,’ I. Qu1a motu lm:rpxcnte in C (ve].
G) tempora deflcenfus per CN, CG, CO (vel GO
GL, GQ ) &c. funt ut ‘arcus Be, BT, Bh (Dn,
DF, Do) ; tempora quibus percurruntur ilte me-
tu NG, GO (OL, LQ) exponentur per T, & is il
(#uF, F~o~) Quare {umtis in peripheria cgrcula BhA
{DFA) arcu quocunque T =Km, (nF =0A,) du-
cendo reftas eN, TG &c. bafi ‘BC parallelas, des
terminantur portiones Cycloidis NGy LQ (CL,QA) "
equalibus temporibus emetiende.

47. COR. 2. Si tempus defcenfus per CG fue-
rit =7, & tempus cafus per BD = #, erit §. 45, £:
b:: BeT: BA, pmterea n: $:: {(VBD: VBA:)BT:
BA, ergo t: #:: BeT: BT h., e. tempus defcenfus

per arcum qucmcunque cyc101d1s, oty incipiente
; n C‘,
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in-C,. eft ad tempus ‘cafus per altitudinem ejus
verticalem , ut circuli generatoris arcus, f{inum
verfum altitudini ifti z¢ualem’ habens, ad fuam
Ghordam, 10 557 gl (IR IEY s ?

48, Cor.:3. Cum {emicycloidis evoluta {it femis
¢yclois: alia ipfi zqualis & fimilis; a cujus verti-
ce evolutio incipit: (quod “paflim apud Mathema-
ticos demonftratum ' reperire licet sy ut Joc.' cit
MacL, §. 406 )5 ideo inter binas femicycloides
aquales  (bafium" extremitatibus  conjun&is, -cons
vexitatem f{ibi mutuo  obvertentes, ) {ufpendendo
penduli filum-longitudine =quale femicycloidi feu
duplz  diametro - circuli - generatoris', efficitur’ ut
ofcillando defcribantur - arcus' 'Cycloidis, ‘‘ideoque
omnes  ofcillationes’, . five: majores {ive ‘minores,
fint: §. 45. ifochronz. Nimirun dimidiz ofcilla< -
tionis, {. defcenfus per QA .vel GA &c.  tempus
eft #b:24 ideoque integra ofcillationis wbi:d- | ubi
¢:# eft ratio diametry circuli ad. peripheriam?);
quod proinde ad:tempus -cadendi per ( BA 1. e.)
dimidiam penduli longitudinem f{e  habet -ut’ peris
pheria circuli ad diametrum. S22 tui 1 :

49. Ccr. 4.~ Cum f{patia & quiete! verticaliter
cadendo. defcripta {int wutquadrata temporum; fi.
longitudo penduli=2BA fit = p, fpatium:tempore
unius ofcillationis a gravi cadendo peéercurfum erit
vi Cor. prec, = pmw:208 = 4. 935 —~ feu fere §
longit. penduli, : , ,. :

50. Cor. 5. Cum. Cycloidis radius ofculi in
vertice ‘A fit=2AB = p, eadem prope A erit cy-

Jii! E cloi-
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cloidis curvatura, qua circuli radio p deferiptt. Hiné
ad afcniatlones per arcus; circulares -valde exiguos
fattas adplicare. absque exrore fenfibili licet, qua
¢§. 48. 40, dicta funt. Nec difficile foret h. 1. fat
mntelligibili modo. explicare 5 cur: ofcillationes in ar-
cubus. cireularibus’ eo {int diuturniores, quo:majo~
res funt.arcus in, ‘quos excurrit pendulum. © Tem-
pus vero ofcﬂ[at:oms in. dato quolibet arcu circully
quomodo -per feriem -infinitam. exhiberi queat vid;
Enleri Mechane Tomi U ps i 47. 7951 e’g-' macLémr
Traité des Fluxions: §§. 886, 887.

b &t CoR; 6. -Confiderabimus jam - motum reIa-
myum, quo grave in; Cycloide defcendens -ad ho-
rizontem accedit:, 'Quia hoc motu aB ad Ey B ad
Dy Hiad P &ec. pervenit dum: per CN; NG;cOL -
&e. aGudefcendit; fpatia BEy ED,-DH,:HP.; PM,
MA  (svel-DH»y. HPy PM, MA ) motu. IHO relatwa
defcribuntor. temporibus , quz funt ut arcus-cirs
culares Bes €T, Th, bKy Koz, mA (vel Dn, #Es
Fo,, 0A) refpeéhve § 46, motu incipiente 'a €
¢vel G). + Hi vero arcus {i fumantur quales; res
fpond:nt iisdem . inzquales, partes: diametri BA
€DA), & quidem per primuni quadranten cone
tinuo: crefeentes, «deinde vero. per alterum: eodem
piane, fed  inverfo modo. decrefcentes, uti ex prine.
Geain., .conftat.. Priori itaque temporis. BAA (DFA)
dimidio. motus. contindo. acceleratur, altero: fis
militer. retardatur , idque inzquabiliter ,. ceu ex
jam: diétis intelligitur & ex dicendis. ulterius pa-
tefcet.,  Eft nempe celer:tas ‘motus. feu fluxio

o S | (B e | fpatll;
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fpatii,* in prafenti cafa abfciffz-BE (DH) flus
x10 BE '(D'H). - Sed defignante R (7 ) radium
circuli -BeA (DnA), eft (cfr. {is Bongamville Traité
du Caleul Intégral, Introd. §. 43,) BE : B'e:: Ee: R
(D'H: D'#:: Hu: )5 hinc ob temporis fluxionem
. conftantem b'e (D) & conftantem quoque R (7), érit
fpatii fluxio BE'( D'H) confequenter celeritas in
temporis - punéto ¢ (m)y proportionalis ipfi Ee,
(Hn). Celeritates ergo relativas'in teniporis: puns
&is ¢y T, by Ky m (#, Fy'0) exponunt femiors
dinat& eE, TD, bH’ KP’ ”?M, (ﬂH’ FP,fUM );
qua vero arcubus ad quadrantem usque unifors
miter crefcentibus’ etiam crefcunt; non' tamen’ -
quabiliter fed incrementis ‘continué ‘minoribus ;
oppofita vero ratione ‘minuuntur decrementis cons
tinue majoribus’, - dum - arcus ultra  quadrantem
erefcunt, Ergo celeritates’ eadem ratione fub prio-
ri temporis integri dimidio augentur, fub" aitero
minuuntur, idque incrementis continue minoribus,
decrementis majoribus;ad quorum indolem plenius in-
telligendam adhuc notamus: $i H(P) fuerit centrum
circuli BeA (DoAY, efle (Bougainv, Lc. §. 41.) Ee:
B2 :»HE+ R, (Hn:Dwn:PH: ) 1. e:.:in‘ hoc
cafu, fluxionem celeritatis, aut fluxionem ({patii
fecundam *, ad fluxionem' temporis} ‘ut diftantia
femiordinatz a centro ad radium; hinc cum tem-
pus unifofmiter fluat, momentum aut fluxio ce-
x SRS B L leritatis

T A 3 X
P Thy e RbNg P LR

3 4\'.*5ﬁeuo'tzn9i'ﬁhs Yo )Py sy Tvelocitatem ', re‘t’npu"s,';
{patium, refpedtive; etiam juxta modum  concipiendi
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feritatis (feu ipfa vis' acceleratrix, qua mobile
verfus integri fpatit punGum medium  tanquam
centrum - urgetur, ) variat ut hec diftantia; que
vero per quadrantem primum:continde minuitur
donec evanuerit, deinde oppofita ratione crefcit
fed verfus partem contrariam. Itaque durante
motu per totius {patii BA ( DA) vel temporis
BtA (DPA) femiffem primam, fluxio celeritatis
continue’ decrefeit, usque dum evanefc:t mobilis
celeritate relativa exiftente maxima; poftmodum
negativa crefcendo’ evadit feu: motus retardatur
decrementis continue ~majoribus. - Ex ailatis et
iam fequitur: in' pun&is ut D, P, (H,yM) a fus
premo B ( D) ‘& infimo A @qué-diftantibus,
@quales efle- celeritates: relativas.. Obfervamus de-
nique , fi grave ‘inciderit in punétum Cycloidis O
(L) libere cadendo ex bafeos BCG- (vel femiordi-
nate cujuscunque ;| DG) punéto S (R) ®que. eles
vata fupra planum  horizontale: per O (L) trans-
iens, ac vertex cycloidis A infra idem' planum
depreffum eft; fub toto ‘defcenfu per arcum OA
a0 motum “illum relativum fore difta ratios
ne retardatum’; cum  perinde’ fit five per CO
( GL), five per SO (RL) defcendendo pervene~
rit ad! O (L)

PRO-

Jt0

Leibnitianum. haberrrus p,er ynm:. Mechan. vdt = J:_;. un=
de, pofira’ 4 conftante, eft v wt 45y & psyrm dv.:-'
dd: s de adeoque ut_dds, ‘

I8
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PROBLEMA Fig. 6

50« Inn cadeni gravitatis bypothefi explicove deb
Jeenfum _gravis [uper arcw guocungue 6L, GC Cyclois
dis ordinarie, cujus axis AB ad borizontem perpen-
dicularis eff, vertice A [urfum [peflaute, Motu ins
cipiente a’ G, fiant GD & alia_quazcunque LP
ad AB normales. Sit AB =2, AD = ¢, DP
= x, tempus per AB libére cadendi =.b, erit
celeritas , quz cadendo per AB adquiri poflet
=24 ¢fy, §. 42; celeritas iri P libero lapfu ex D

acquirenda i. e. celeritas mobilis in pun&o L =

(avVex):b; AP =¢ —+ x, AL = 2AN = 2Vac—ax,
AG = 2AF =2 Var, ideoque GL = eVac —+ ax
— avac, cujus differentiale  2dx ' = elementd
. Y Jac —+ax A 4
arcus. GL dividatur per velocitatem in L invens
tam { 2vax):b, quo fado prodit _ 0d¥ teme
: i ‘ o Vix —+xx %
pufculum, quo grave peridem elementum movetur,
- Brit itaque omnium horum tempufculorum fumma
3 bdx _ feu 1 b Leg, (¢ —x —+Vex —+ XX)
Vox -+ xx ' -

= temporit 7, ' quod arcui GL emetiendo impen-
ditur. Defcribatur axe transverfo AD Hyperbola
zquilatera’ D#R cujus vertex fit D) Produ&ta LP
ad' sy ducatar ex: hyperbele centro O ad # Telta
-On - erit<Sector hyperbelieus ODn; 'qui dicatur =%
9110 Ez 5 Wi 3=§ﬁ'€'ﬂl£
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=Y/__cedx. (Btenim fe@oris OD# = AOPH —

Vix —+xx ;
DPPn =3 O0P. P — DPn =% (} c+x) Vix—+xx

— [dx Vex —xx fluxio seperitur  cedx, ) Ergo
ST arh fip . nLaT. B 08 —hxX ;
$ b, [deiox—xx = gbzzice =1, 28 oeiizmivdi
Matu itaque incipiente in G, tewpora defcenfus
per GK, GL, ‘GC funt ut Sectores Hyperbolici
ODm, OD», ODR; confequenter per KL, LC ut
feGtores. Ommz, O#R & fic porro; habentque ad
tempus - datum b« rationem quam- di&ti fe&os
res ad femiaxeos OD - quadratum. % ¢c, feu ut i
ftorum fectorum. femifles ad hyperbolz: potentiam;
hujus quippe-duplum eft § <. Lol

§3. Cor. ‘1. Defcriptis Cycloidibus infinitis
verticem communem A % axes in verticali AZ
habentibus, tempora defcenfus per arcus earum
zque altos, inter eadem videlicet plana- horizon-
talia interceptos ut KL, K/ &c, erunt ad ‘tempo-
ra ‘cafus liberi per ipfarum axes in eadem’ratio-
ne, motu fuper omnes illas cycloides incipiente
ab eodem plano horizontali GD. Datis enim A
atque GD, K, LP pofitione, datur: §. pree. hy-
perbola noftra, ipfius punéta m, %, femiaxis OD
& feftor Ommn, ergo & § cit. ratio z: 6. Aliam
€x principiis mechanicis deduftam, & quidem. mi-
nus - longe -petitam  hujus, rei demonftrationem fa-
s ‘ cilem
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cifem' ac evidentem magis, brevitatis ftudic hac vie
ce omittimus. ety R

‘' ¢4, 'Cor. 2, Sumta: arcus, fuper ‘quo grave
defcendit , portione quadam LC, affignabitur a
dato quolibet pun&to 1 portio 1K, eadem quo LG
tempore percuryenda; i du&is ad AB normali-
bus CR; Ln, le; fiant PY. = P», junétee” Y# par-
allelz RZ, ‘es, porro QY : OZ:: 0Os! OM, & a
puné&to M fic. invento Mm parallela ipfi Yu ac des
nique. per: mr ordinata #K; erit IK arcus quafi-
tus.: Etenim ob PY = P» , erit ang. PY#z femp
reftus , & du&a afymptoto : OX, eui. occurrant
Yy Mm &ec. produéte; ang. YOT etiam' femis
retus’, cum fit DR hyperbela zquilatera; ergo
anguli - ad T, S &ec.refti funt, ideaque Tn, Sm
&ec. alteri afymptoto -parallele. Et. /quia ( pe?
conflr.) Os: QM :: OY : OZ erit quoque: Ensh
L 2; 0Q: 08 :%:0F : OXi, quare { vid. {is
Bipity Tr. anal. des Secho €em. §: 237, ) feftor
Qem = OnR ,; ergo & § s2. tempora 'defeenfus per
K o L.C: * Et fumtis quotcunque OD ; Os, OM,
OY &c. feu OH,. 0Q, 0§, OT continue pro-
portionalibus ( ubi OB  eft femiaxis & OH: latus
potentiz ), fimili conftru@ione’ determinantur ar-
cus quotcunque ‘Gl , 1Ky KL &c. @qualibus tems
poribus: percurrendi; ofr. b 6. G zigice

<. $5. Com. 3u ‘Ut ex datis AD" few OD ‘&
altitudine DP ==, calculo - determinetur tempus
il defcen~
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defcenfus per GL (fi_prius non ‘conftet. efle
§. s2. _fbdx:2Vc'x —+xx. =1 b Logi (50 =% =+
vex — xx);)inveniendus eft: Seétor ODz feu fpatium
afymptoticum HD#'T,y nempe (Hopitl.c.§. 2214 Macks,
Flux. §. 757 ) rationis OT : OH = O0Y: .OD (feu
iplius OY ; fumta OD: pro. unitate ;) Logarith-
mus , ad potentiam hyperbole ceu unitatem re-
latus. Oportet . itaque numeris exprimere OY.
In. quacunque menfura detur. OD, ponatur fem-
per .OD.= 1;hinc AP = 2 —+%, PY = (. pres,)
P = VAP. PO = Vax —+ xxy 1deoque OY = 1 —+
x =+ W2x — xx , cujus Logarithmus hyperbolicus
bife@us §. s52. exprimet tempus quafitum #, {fams
to tempore dato.b = 1. Si quzritur tempus de-
fcenfus. per. KL; inveftigatis. OM, OY , {umatur
Log. hyperb. rationis OY : ‘OM & reliqua :fiant
ut ante., ' i3 i :

. §6. Scuor, Si Logg, hyperbolici pro numeris datis
computafi haud profiiterint nec calculo faciles fuerint: in~
venta, fumantur inventarum OM, OY Logg. Briggiani,
muitiplicatione per 2, 302§8509 &¢c. ad hyperbolicos re-
ducendi. ] A ’

57. Exemplum 1. Si Dr (x) = § fcl ipfius
OD, erit-§. §5. OM =2, cujus Log. Naturalis
0. 6931472 bifariam -divifus dat o, 3465736 =
temp. defcenfus  per GK, pofito &= 1. Sit porro
DB = 2 %, ut fiat OZ = 7; eft vero Log. Nat.
= 1.0450101, cujus dimidium o. 972055 = temps-
per GC. Quare temp. per KC =o, 6263'8_1414:,5,
' 0g.
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Log. 7: 2." Quod fiDP=2,% jdeoque OY =6, ha-
“betur Log, Nat. OY :OM = L.6:2 =L.3= 1.0086123,
cujus femiffis o. 549 —+ = temp. per KL. Sit AD:
DB:: 13: 36, unde pofita OD =1, fict DB =§ +
indeque per §. 55, OZ = 13; eft vero Log. Nat.
13 = 2.5649493; hujus itaque fubduplum 1.282 —+
= temp. per GC. I gl e
58. Exempi. 2. Defcendat grave fuper GC ex
altitudine = £ BA, f{ic ut DB =DA, erit ob OD=1,
OZ =3 —+ V8 =35. 828 —+,cujus Logarithmo tabu-
lari per 2. 30 &c. multiplicato §. 56, habetur e-
jusdem Log. hyperb. 1. 7627440, & hoc bifeéto,
$ =0, 881 —+,

59. Exempl. 3. Pun&um G, unde grave moveri
incCipit; non adeo multum ab A diftet; fed.fit v.
gr. AG ='1% AC, erit jam AD =:}; AB, adeo ut
pofito OD= 1, fiat DB = 198 ideoque §. 55. OZ
= 199 —+ 6oVII = 398, cujus Log, tabularis 2.
5908€27 in.2. 30 &c. ductus dat Naturalem §.986
4511, hujusque femiffis 2.903 —, tempus defcenfus
per GC = fere 3b. Quando AG = 1555 AC, repe-
ritur temp. per GC quam proxime =& ¥ 7. G.

60, Scror, ., Nimirum' prope,verticem A motus admoduns - -

eft lentus ob exiguam ibidem curva declivitatems Ipfi aus
tem vertici impofitum grave folavi gravitatis aunquam mo-
vebitur, cum ibi, haud fecus ac inplano horizontali, fuften-
tetur, Nec ob evanefcentem hoc in cafu OD, conftru&io
§. §2. eradira locum invenit; rationis vero OY: OD §. §5.
jam = OY: o = oo Logarithmus eft oo ideoque & # in-

¢ F finitym,
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finitam, Vel quando.AD feu ¢ =0, =zquatio §, §2 7 = %

__bdx i hanc abit, r=Z bfdx:x; aft jax : x exprimit
\VEX — XX - : : 5 . \
fpatium und parte interminatum hyperbolz apollonianz ins
ter afymptotos, quod vero infinitum eft, Exprimit quidem
Jdx:x ipfum Log. 2x; verum cum unitas, ad quam x’refers
11 debet, jam fit = o, 2% racionem habet numeri infinite
magni & Log, 2x reprafentatur afymptoto Logiffica in infint- .
tum ‘excurrente, Nimirum ut i integrali invento . determi=
netur quantitas conftans: € demenda, obfervandum : quod
per  conditionemn problematis; evanefcente ¢ eyanefcat ets
iam x; quare fi in @quatione ¢= %b./2x . C, ponatur ¢ =
¢, fiet quoque x = ¢ & =quatio evadit hzec 1 b.log, 0 — C
= o, unde € = 16, (07, 0, & =quatio corre@a prodit =
Ib (log. 2x — log. 0) = b.log, 2x:0 Cazterum in hac mo-

tus hypothefi impoffibiii, forent celeritates in punétis G,’L, C
uc arcus emenfi AG, AL, AC, & his exiftentibus in progreffia=
ne Geometrica, tempora eflent in progreflione arithmetica,

61. ScHov. 2, Vel me non monente intelligitur, qua in-
de 2 §- go. diéta fant, de motibus in vacuo vel medio non
refiftente accipienda folum effe, % BE S
Cum in Fig. 4. nonnihil vicii irréplerit, monendus elt B,
‘L. §:phum 41, infpiciens, ut, pro 40, duciam putet o.

Nec pundem N (§- 44.) in ipfam circamferentiam GOF
( praterquam in unico cafu), fed intra eandem cadere
" cenfendum eft. : FoT a

EresEsEreNeRtaEReReRR TR KO
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THESES.

1. Ari in natura Vacuum, abfolute tale, coa{
, cervatum, adfirmare non audemus.

2. Area figurz cujuscunque re&ilinez circulo
circumfcripte, eft ad aream circuli, ut illius peris
meter ad peripheriam circuli, & figure reétilinez
circa eundem circulum defcriptze funt inter fe in ra.
tione perimetrorum, Area denique circuli eft mes
dia proportionalis inter areas figurz cujuscunque
re@ilinez ipli circumicripte, & alius figura {imilis,
habentis perimetrum peripheriz ejusdem circu-
1i zqualem. : : Y e -
. 3.Similiter Sphzra & folidum quodlibet planis
terminatum circa eam defcriptum , ut & folida
ejusmodi eidem {phara circumfcripta, funt inter
{fe in ratione fuperficierum fuarum. FEt foliditas
{pherz eft minor duarum quantitatum continue
proportionalium inter ejusmodi folidum - quodcun-
que circa eam ‘defcriptum & aliud fimile , cujus

fuperficies fuperficiei fphara eft =qualis, _
4. Reé&tz binos® Trianguli angulos externos
hisque. oppofitum internum bifecantes, in uno pun-
&to concurrunt; & angulus a rectis. externos bife-
cantibus interceptus zqualis eft femifummz jnter-
norum adjacentium. 250 PR
. s.In A:o Reftangulo eft ut hypothenufa ad
perpendiculum in eandem demiflum, ita Reétan-
gulum fub cathetis ad Rglum {ub fegmentis hy;
pothenufz. : s oo ey Fhal
- Fg 6. Equa-
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. 6. Equales, utut diflimiles, funt Se&ores Elli-
ptici, quem duz quzcunque. femxdiametn & quem,‘
1ptis con}uu‘ataa comprehendunt. i

7. Lunule Hippoctatis ABDKA (Fzg. ];2
portioni cuicunque KLM, rea FL, ex centro
cireuli majoris du&ta, definite, azquahs facx]e con-
firuetur, Lunula alia toti ﬁmlhs. e -

0 g Cydons vel quivis 1pf' us arcus m d‘ata qua-
cunque ratxone dxv1ﬁb1hseﬁ , S i

i 9 Spatmm Cycimdzcum (‘AFB in. duas partes
:equax::s facile dxv;dl poatefts. Figo e, S miran o

10. Si re@a gp tangens Cycloidem in Eﬂlﬂ&@
quocunque g, occurrat tangenty. per vesticem Ap,
erit fpatiom Agp = circuli generatoris fegmens
to Aub, quod definit chorda, Ab 117(' gp panalic-
la. Fzg G

11. Falta Cyclmd‘ is’ ab{'Cr{Ta AO rad’ io cir~
culi genitoris- = % DA, erit fpatmm Cyclouhcum
A Og perfette quadrabﬂe » nempe = 3 AAOb
= A BOb, & fpatiom dbg = . 2AAOB = 4
AbD Fu{ pecihigr e
s Detennmasndo per calculum Tr1an°’ulo .
cujus ba{” s cum angulo oppofito & fumma reli«

uomm laterum . dantur, hzc . infervit-Regula : 1n=
eratury Uz bofis ad Jammmans. reliquorum: l:ztmtm, iv
& faus dimidii anguli dati ad frnwm anguli qui dis

cde

rL.i
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catnr 0. Hic finus” inventus [i fuerit = rodioy &
guafitum #rit equicrarsm  adeogue datums fin mings
ex binis valoribus anguli Q, eidem finui swvento re-
fpondentibus, auferatur dinidins angulus datm,‘rdf-
dui erynt awgnli quefisi, His- itaque cum bafi co-
gnitis, reliqua latera facile inveniuntor.. . :

¥3. In Ellipfi (Fig. 3.y angulus CLI inaximus eft
equalis differentia_angulerum CPdy CAP. ( per N
30. 3%. 34.); unde porre ( conf. §. 28.) fequitur:
In Triangulo Reclungulo effe wt quadvainm hypothe:
aufe ud differention. inter- qundrata erarim, o fi-
mumr totwm wd [imune differentie angulorunt acutorums

' '14. Maxima quidem facilitate fe cormmendat
atque ‘egregia inveniendi compendia praftat Cols
eulus Differentiubis Leibpitianns; ne autem in eo Defi-
deratur gxeilarx mathematica, {ed ut par eft, indubiis
demenftrationibus muniatur , adfcifcendus eft mo-
dus concipiendiy qui proprius eft - <HMethodo Fluxio-
sm. Newtoniune 5 nullis ebnoxius difficultatibus. -

15. Vitio laborat atque exemplum lufus &
abufus ‘abftraftarum idearum mathematicarum prz-
bet argumentum illad mathematico - metaphyfi-
cum , quo peffibilitatemn creationis’ mundi- ab =~
terno, ut & ‘extenfionis, qua-gaudere fingitur ,
infinite , evincere conantur” Jec. Bernoulims &
Fac, Hermannus i Bermoullii Opp.° T, 1. N
‘_,.XXIVUP'-?G‘& 5 . ST § T WAL (ATSVASAR VIR R FE AR R

F 3 16. BEx
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16, Ex elementis' Geometriz facillime demons
ftratur, quod longa fatis ratiociniorum analyticos
rum ferie, calculi infinitefimalis principiis 1nNixo»
rum, elicuit Dn. De Bougainville, in przftanti o-
pere Traité du Calew) Intégral di&o, Introd. C,
IV. 6 49, nimirum fi fuerint «, € duo angu:
Ji vel arcus circulares, fore {in. e —€ = fin. «
cof. € =+ fin. € W cof. a; atque cofl @ ~+€ =
::1(_)1'. a X cof. 6 — fin « M4 fin, &, pofito ras
dio = 1. :

y7. Fallitur Phil, Lansbergins in Cyclometrie
Nov, Lib. L p. 4, feq. & 23, aflerens: bifeis qua-
drante peripherie circuli atque radio, redtam per
duo illa divifionum pun&a’ tranfeuntem’ abfcinde-
re a circuli tangente illo, qui circulum in extremo
quadrantis pun&o contingit & radio ifti paralle-
lus eft, portionem o&anti peripheriz (licet non
abfolute , fam prope tamen ) zqualem, ut re@a
hujus ' portionis o¢tupla a peripheria circuli non
differat parte radii centefima; huc enim, ni fal-
lor, redit mens laudati Viri obfeurius licet indica-
ta. Hoc {i verum effet, ratio diametri ad peri~
pheriam. reperiretur I:6 — V8, ideoque pofita Se-
midiametro = 100, foret peripheria = 634 —+ mul
to fcil. major vera, partibus circiter 0. 00 radii

18. Apertum’ qommittunt_paralogifmum Wol»
fius in  Elem. Mechan. §. 133. &, quieum hic quo-
que fequitury Wincklerus in Inftit, Math. pby/? S.
’ : 603,
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f03 , ‘gravia € quicte libere cadentia in medio
‘non’ refiftente, eadem ferri celeritate probaturi ex
eoy quod tempora ab initio lapfus, ubique fint in
ratione {patiorum fubduplicata, pofita vi gravi-
tatis uniformi; ut mirum fit tantos Viros, nimis
pracipitanter judicandd, in re minime ardua adeo
hallucinatos fuiffe. Invoivit autem hoc ratiocinie
um, motus emnes ‘&quabiliter acceleratos & a qui-
ete incipientes effe ‘@quiveloces.-

10. Falluntur, qui cum Keillio, Introd. ad Pb)f;
Left. XV. Theor, -4 fumunt tempus dimidie vi-

brationis penduli, in arcu circuli minimo peraéta,

zquale fere efle tempori * defcenfus fuper chorda
dimidii ejusdem’ arcus.” :

20. In. sz‘imm{gz’f Philof. Fxpef. § 266. prater
vitium calculi, alius ad ipfum rei caput fpedtans

idemque repetitus irrepfit error.

21. Attentione omnine digna funt, quz fa-
temur fidem egré inventura nobis videri, nifi
tantt Viri eadem proferentis auftoritate niteren=
tur, verba Fomtenelii ,Ocvvr. T, VL p. s6r. La

méfure des angles, dont Mr. De Lagny fuifoit une

[cience & part [ous le mom de Gontométrie, mibritoit
cet bonnenr par la mowveauté de lu théorie qui b é-
tabliffoit, & de la [e tivoit whe Trigonométrie beans
coup plus fmple que celle 5 dont om /2] contente fusqw’

4 prie
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A préfent , & délitrée de toutes, ces tables-de funs,
tangeutes & [ecantes , .attirail- incommode 5 tonjours
berne quelque vafte quil foit, & qui demande qu’
on [e vepole avec une confiance aveugle fur. le tra
veil & autrui. Hazc {i tantum habent veritatis 4
~-quantum fpeciei, mirari convenit qtiod de pra-
~ claro adeo atque utili invento .tam
altum  apud - Mathematicos s
it {ilentium.
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