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‘ urve, qua Epicycloidum nomine veniunt & ad
_ figuras dentium.rot® conftruendas, friftionis
tollendz gratia, a ROEMERO, refte LEIBNITIO in
Commercio Philof. & Math. & Fpiflola LXV1, pri.
mum_funt inventz, defcribuntur a punéto  quo-
dam in peripheria cireuli, fupra. peripheriam alte.
rius circuli ‘volventis, quorum circuforum ifte gene.
rator, hic autem bafis dici fvevit. Epicycloides. ita-
que . habentur variz pro ratione radiorum. circuli
genitoris & bafis: quoties hzc ratio fuerit incoms
menfurabilis, toties numerus, cufpidum. Epicycleoidis
habetur infinitus, At {i hi radii fuerint commen=
furabiles, tot cufpidibus ornata prodit Epicyclois,
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gnot vicibus radicis genitoris continetur in} radie
bafis, -~ Hinc infinitam patet efle Epicycioidum
varietatem ; inprimis i huc quoque referantur cur«
v&, ex volutatione curva cujuscunque fupra aliam
quamcunque curvamy, genit®, quemadmodum fecit
Cel. NICOLE in Ad. Parif. pro Aa, 1707. Noftri autem
infticuti non eft univerfz Epicycloidum tra&ationi itvs
morari, quippe quz vaftilffima habetur; fedproanguftia
temporis & typographiz nonnulla duntaxat in me-
dium proferemus circa Fpicycloidem fimplicer, qua
voiutatione circuli fupra fui zqualem generatur;ids
gue eX occafione proprietatis, quam Ce], PRASES
circa hanc curvam detexit & in Adis. Keg. Acad.
gcifm. Stocky. Anni 1759 p. 101 & Curoll, 1. exhis
uit- - ¥ :

§ 1L

Simplicis Epicycloidis proprietas, cujns mena
tionem fecimus, in eo confiftit, quod re&®a linca
ex quocanque curve pun@o perpendiculariter dufta
ad lineam hoc pun&@um & cuifpidem jungentem’,
femper tangat circblum, cujus diameier ‘eft axis' E-
picyeleidis.  Scilicet fit fimplex femi Epicyclois
AMB, cujus axi AB, vertex in A & cufpis in B
habetur, a'que fupra AB ‘ceu diametrum defcriba-
tur femicirculus, fi jam ex B ad” quodcunque
curvz noftiz punftom M ducator te@a BM, nee
non ex M erigatur re&a MH normalis ad BM; tan-
get MH ‘“femicirculum in punéo quodam H, Hzc
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proprietas nobis prabet maxime expeditam methos
da, ducendi tangentem & inveniendi raditm ‘curs

‘vaturz ad unum quodque Epicycloidis punétum; nee
non re&ificandi bhane corvam. il T ;

Sit itaque primum ducenda tangens ad quods
cunque curve ‘noftre pun&tum M: in hunc finem
fumatur in curva bac punéam  m infinite propin-
quum ipfi M, atque ex B aganturad M & w re&te
BM, Bm, nec non ad hafce ducantur reéte MH &
mH perpendiculares, qu® tangant -circalum BHA
in- Hj jungantur quoque punta'B & H re&a BH;
eritque manifeftum, punéta M & m (ita efle in pe-
ripheria circult; cujus diameter eft BH ; unde fequi-
tur, circulum huncce atque Epicycloidem in punéto
M habere communem tangentem. - Si igitur reta
BH bifecetur in N, ducaturque re@a MN, arque
ex M ad MN erigatar normalis MS; erit MT tan-
gens Epicycloidis in pun&o M. :

§.' ll!.

Eque expedite radius eurvaturz Epicycloidis
noftrz ad quodvis ipfius pun&um M ex allata ejus
proprictate (§ przced.) mventetur. Nam concipi-
atur re@a m i effe normalis ad curvam in puncto
& producantur re@tz i & M N, quoad fibi invi-
cem occurrant in_punéio E; eritque ME. radius cure
vature, qui queritur. Ad hunc autem determinans
dum, ducantur retz Biad mE; Bp ad ME & HP
3 , ad
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ad 'AB perpendiculares §- agantur -quoque €% circuli
BHA centro € & ex A re&tz CH & AHj nec non
centro. G -& radio B defcribatur. arculus mi; e-
runtque . triangula reétangula, mMn, BMH, BHP,
BHA & MBp, fimilia; quia ob ang. TMN = ang.
BMH = Reéto, erit angs TMB. = MBp; & prater-
ea-per naturam circuli habetur ang. TMB =ang BHM
=ang. BAH .= ang, BHP, . Fiat jam AB — a,
BM = wv; eritque M# = — dv; nec non BH =
vav; atque AH = v 4‘— av, 0b-BM = BP; qua
propter per comparationem trianguli ABH cum . tri- -
ang. BMp, obtirebitur Mp = v Jav & Bp =
w Ja®~ av,que differentiata & reducta przbet »p
= Bp mBi=a — 3% v, ~.dv. Per fimilitudinem

e T a9 ahB LienaDy juienivs AN Lbe K o
autem triangulorum 7pE & mME habetur ME — Mp.
wadv = ME. 2 ~ % v, — gdu; unde ME = s

: \Irza-q&v V 42 — av

MpoZr 51 W avai-8i itaque in re@ta MN produ&a
capiatur ' ME = { BH, jerit ME radius curvatura
quafitus. e L3, St

§- IV.

... Quod jam ad ReGificationem Epicycloidis no-
ftree_attinet, ifta quoque facillimo negotio per pro-
| A : prieta-
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prietatem allatam (§. IL.) praftabitur: inde enim
fequitur, \quod - triangulum AHB fit {imile triangulo
mMu, quemadmodum: in §. praced, jam monui-
mus. Quapropter obtinebitur elementuin curve mM =

AB.Mn = = 2du. quaz integrata prazbet arcum
AH Var-—-av 5Lk :

Epicycloidis ALM = 2 Vg ?«.4v = 2AH. :
Cor, 1. ~ Si v = 0, quod” fit in cufpide Epicy-
cloidis, habetur femi Epicyclois = 24 = 2AB, quas
re tota Epicyclois erit aqualis axis fui gnadrupio.’
Cor, 2. Ad reGtam MH produ&tam ‘agatur ex
A refta AK perpendicularis, qua in Q occurrat tans
genti, TM; que fa&o, «obtinebitur triangulum KMQ
{imile. triangule KHA' 3 cumque. MK 1= -2BK; erit
quoque /MQ = .2AH.  Hinc itaque fequitur, puns
¢um Q, haberi in-curva, per evolutionem Epicys
cloidis, nofire. genitay que etjam . eft fimplex Epi-
cyclois, , Nam: prodacatur AB & fiat AD: = 3AB,
fupra quam ceu diametrum defcribatur - femicircalus
AZD ; ~quare produtta AH ad Z;.erit arcus AZ fi-
milis .areui AH, arque chorda AZ = 3AH chorda.
Cumque AQ = 3AK; erit re@a e¢x Q ad Z du@a,
parallela ipfi HK & confequenter. perpendicularis ad
AQ; quare: pun&tum Q. (& I,) dabitur .in Epicye
cloide, tujus vertex in D & cufpis in A erit.

:5’ Vi,

Si in §. prac. allata conferantur cum iis, qua
' lluftr,
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Hligr: KLINGENSTJERNA in A9. Storkh. an: 1749,
-pag. 255 & feqq. differvit in folutionemProblentatss
“Catoptrici Enleriant; quod-in Nov. Adis Lrudity An,
‘T745 comparet; facile liquet, qua ratione confiruen.
‘da erit’'curva, in qua radii Juminis bis reflexi 29 ja
dem redeunt pun&um, unde emanarpnt, data fim-
plice Epicycloide ceu Cunflica per Reflexivnein,  Scia
licet fic Cauffica Epicyclois ALB, cujus vertex eft
A & axis ‘AB, fupra quem ceu diametrom defcri.
batur' circulus, ad cujus punétum quedcungque H
agatur refta tangens, quz occurrat Epicycloidi in
M & producatur ad K, ita ot evadat HK == HM.
Fiat- quogue refta, ex A per K dufta, AQ = 3AK,
atque jungantur pun&ta Q & M re&ta QM; eritque
QM = arcui Epicycloidis ALM ac tanget eandem
in M (Cor. 2.). Proinde {i producatur QM 'utrig:
que, atqne fiat' QS = QT = loogitudini datz,
quz nempe datur per perimetrum Caufticz nofira
atque diftantiam puncti radiantis a B, quod pun-
&um fit in F, Ex F agantur reéte ad punéta §
& T, quz bifecentur in V & U: quo fa&o eri-
gatur ex V ad FS perpendicularis VI, occurrens f-
pli TS in 13 & ex U perpendicularis UG ad FT,
eidem TS in G occurrens} atque erunt pun&a [ &
G in curya qu=fita (Confr, AF. Stockp.
S ¢it. pag 205), et
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